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Frazioni continue 

Le frazioni continue consentono di avere una rappresentazione dei numeri reali (𝑥 ∈ ℝ) anche 

se la più nota tra le loro rappresentazioni, naturalmente, è l'espansione in forma decimale.  

John Wallis (3 dicembre1616 – 8 novembre 1703) ha per primo usato il termine "frazione 

continua" nella sua opera Arithmetica infinitorum del 1653. 

Una frazione continua è un'espressione, con 𝑎0 intero e gli altri 𝑎𝑛 termini interi positivi detti 

quozienti parziali, espressa in una delle seguenti forme.  

𝑥 = 𝑎0 +
1

𝑎1 +
1

𝑎2 +
1

𝑎3 + ⋯

= [𝑎0; 𝑎1, 𝑎2, 𝑎3] 

Si ottiene la frazione continua di un numero reale (𝑥 ∈ ℝ; ℚ ⊂ ℝ) e espresso in forma 

decimale come ripetizione di due operazioni. Si prende la parte intera del numero e l’inverso 

della sua parte frazionaria che essendo maggiore di 1 può a sua volta essere scritto nello 

stesso modo come parte intera e inverso della sua parte frazionaria.  

Applicando l’algoritmo questo si arresta per 𝑓 = 0 e questo avviene se e solo se il numero 𝑥 

dato è razionale (𝑥 ∈ ℚ). Se il numero è irrazionale, la rappresentazione in frazione continua è 

infinita e unica e, viceversa, ogni frazione continua infinita rappresenta un numero irrazionale. 

Vediamo con degli esempi come si opera. 

5, 24 

𝑖 = 𝑎𝑛 𝑖 − 𝑓 𝑓 1/𝑓  

5 5,24-5 0,24 1/0,24 26

6
≈ 4,16̅ 

4 4,16̅-4 
0,16̅ =

15

90
=

1

6
 

1/0,16̅ 90

15
= 6 

6 6-6 0   

[5; 4, 6] = 5 +
1

4 +
1
6

= 5 +
1

24 + 1
6

= 5 +
6

25
=

125 + 6

25
=

131 ∙ 4

25 ∙ 4
=

524

100
= 5,24 

 

1,15 

𝑖 = 𝑎𝑛 𝑖 − 𝑓 𝑓 1/𝑓  

1 1,15-1 0,15 1/0,15 = 6, 6̅ 

6 6, 6̅-6 0, 6̅ 1/0, 6̅ 
=

9

6
=

3

2
= 1,5  

1 1,5-1 0,5 1/0,5 = 2 

2 2-2=0    

1,15 = [1; 6, 1, 2] = 1 +
1

6 +
1

1 +
1
2

= 1 +
1

6 +
2
3

= 1 +
3

20
=

23 ∙ 5

20 ∙ 5
=

115

100
= 1,15 

Altre informazioni: https://it.wikipedia.org/wiki/Frazione_continua  
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Mettiti alla prova 

 

Trova la frazione corrispondete alle seguenti frazioni continue e, usando la calcolatrice, trova 

il decimale corrispondente. 

1.  

[1; 2, 2, 2, 10] 

[1; 1, 1, 1, 6] 
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[1; 2, 2, 2, 10] = 1 +
1

2 +
1

2 +
1

2 +
1

10

=
177

125
= 1,416 

 

1 +
1

2 +
1

2 +
1

2 +
1

10

= 1 +
1

2 +
1

2 +
10
21

= 1 +
1

2 +
21
52

= 1 +
1

2 +
21
52

= 1 +
52

125
=

177

125
 

 

 

[1; 1, 1, 1, 6] = 1 +
1

1 +
1

1 +
1

1 +
1
6

=
33

20
= 1,65 
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