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Divisione di due polinomi interi rispetto a una stessa lettera.  

Esercizi completi di soluzione guidata. 
Polynomials. 

 

 

1. 

(3x4 − 2𝑥2 + 𝑥 − 1) ∶ (x − 1) 

soluzione 

 

2. 

(5𝑥4 + 2𝑥3 + 173𝑥 − 98) ∶ (𝑥2 + 3𝑥 − 2) 

soluzione 

 

3. 

(5𝑥4 − 3𝑥2 + 5𝑥 + 2) ∶ (2𝑥2 − 2𝑥 − 1) 

soluzione 

 

4. 

[𝑥3 − 2(𝑎2+𝑏2 + 𝑎𝑏)𝑥 + 𝑎3 + 𝑎2𝑏 + 𝑎𝑏2 + 𝑏3] ∶ (𝑥 − 𝑎 − 𝑏) 

soluzione 

 

5. 

(4𝑥3 − 2𝑥 − 1) ∶ (2𝑥2 − 𝑥 + 3) 

Soluzioni a fine documento 

 

6. 

(4𝑥6 − 2𝑥5 + 2𝑥4 − 4𝑥3 − 𝑥 − 2) ∶ (2𝑥2 − 𝑥 + 1) 

Soluzioni a fine documento 

 

7. 

(4𝑥4  −  2𝑥3  −  2𝑥2  −  2𝑥 −  1) ∶ (2𝑥 +  1) 

Soluzioni a fine documento 

 

8. 

(2𝑥3 − 2𝑥2 + 1) ∶ (2𝑥 − 1) 

Soluzioni a fine documento 
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9. Anche con Ruffini 

(6𝑥3 − 17𝑥2 − 3𝑥 + 2) ∶ (𝑥 − 3) 

Soluzioni a fine documento 

 

10. Anche con Ruffini 

(5𝑥4 + 10𝑥3 + 𝑥2 + 3𝑥 + 2) ∶ (𝑥 + 2) 

Soluzioni a fine documento 

 

11. Anche con Ruffini 

(6𝑥5 − 2𝑥2 + 1) ∶ (𝑥 − 1) 

Soluzioni a fine documento 

 

12. Anche con Ruffini 

(2𝑥4 − 𝑥2 + 3𝑥 − 1) ∶ (𝑥 + 2) 

Soluzioni a fine documento 

 

Bibliografia 
Giuseppe Bonfantini, Compendio di algebra elementare - Parte I ad uso delle Scuole Medie Inferiori. La 

Prora (MI), 1936 
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Soluzioni 
 

 

(3x4 − 2𝑥2 + 𝑥 − 1) ∶ (x − 1) 

 

Si divide il 1^ termine del dividendo per il 1^ termine del divisore e si ottiene il 1^ termine del quoziente. 

3𝑥4 − 2𝑥2 + 𝑥 − 1 𝑥 − 1 

 3𝑥3 

Si moltiplica il 1^ termine del quoziente per il divisore e si sottrae il prodotto dal dividendo in modo da 

trovare il 1^ resto. 

3𝑥4                 − 2𝑥2 + 𝑥 − 1 𝑥 − 1 

−3𝑥4 + 3𝑥3 3𝑥3 + 3𝑥2 + 𝑥 + 2 

            +3𝑥3  − 2𝑥2 + 𝑥 − 1  

           −3𝑥3 + 3𝑥2  

                           +𝑥2 +  𝑥 − 1  

                          −𝑥2 +  𝑥  

                                 +2𝑥 − 1  

                                  −2𝑥 + 2  

                                               1  
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(5𝑥4 + 2𝑥3 + 173𝑥 − 98) ∶ (𝑥2 + 3𝑥 − 2) 

Si divide il 1^ termine del dividendo per il 1^ termine del divisore e si ottiene il 1^ termine del quoziente. 

5𝑥4 + 2𝑥3           + 173𝑥 − 98 𝑥2 + 3𝑥 − 2  

 5𝑥2  

Si moltiplica il 1^ termine del quoziente per il divisore e si sottrae il prodotto dal dividendo in modo da 

trovare il 1^ resto. 

5𝑥4     + 2𝑥3             + 173𝑥 − 98 𝑥2 + 3𝑥 − 2  

−5𝑥4 − 15𝑥3 + 10𝑥2 5𝑥2  

          −13𝑥3 + 10𝑥2 + 173𝑥 − 98   

Si divide il 1^ termine del resto ottenuto per il 1^ termine divisore e si ottiene il 2^ termine del quoziente.  

Si moltiplica il nuovo termine del quoziente per il divisore e si sottrae il prodotto dal primo resto in modo 

da trovare il secondo resto. 

Si ripetono i due passi precedenti sino a ottenere un resto di grado minore del divisore. 

5𝑥4     + 2𝑥3             + 173𝑥 − 98 𝑥2 + 3𝑥 − 2  

−5𝑥4 − 15𝑥3 + 10𝑥2 5𝑥2 − 13𝑥 + 49  

          −13𝑥3 + 10𝑥2 + 173𝑥   

           +13𝑥3 + 39𝑥2  − 26𝑥 − 98   

                        +49𝑥2 + 147𝑥 + 98   

                       −49𝑥2 − 147𝑥 + 98   

                                                            0   

(5𝑥4 + 2𝑥3 + 173𝑥 − 98)

(𝑥2 + 3𝑥 − 2)
= 5𝑥2 − 13𝑥 + 49 
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(5𝑥4 − 3𝑥2 + 5𝑥 + 2): (2𝑥2 − 2𝑥 − 1) 

Si divide il 1^ termine del dividendo per il 1^ termine del divisore e si ottiene il 1^ termine del quoziente. 

5𝑥4 +       −3𝑥2 + 5𝑥 + 2 2𝑥2 − 2𝑥 − 1  

 5

2
𝑥2 

 

Si moltiplica il 1^ termine del quoziente per il divisore e si sottrae il prodotto dal dividendo in modo da 

trovare il 1^ resto. 

5𝑥4 +             −3𝑥2 + 5𝑥 + 2 2𝑥2 − 2𝑥 − 1  

−5𝑥4 + 5𝑥3 +
5

2
𝑥2 

5

2
𝑥2 

 

             +5𝑥3 −
1

2
𝑥2 + 5𝑥 + 2 

  

Si divide il 1^ termine del resto ottenuto per il 1^ termine divisore e si ottiene il 2^ termine del quoziente.  

Si moltiplica il nuovo termine del quoziente per il divisore e si sottrae il prodotto dal primo resto in modo 

da trovare il secondo resto. 

Si ripetono i due passi precedenti sino a ottenere un resto di grado minore del divisore. 

5𝑥4 +             −3𝑥2 + 5𝑥 + 2 2𝑥2 − 2𝑥 − 1  

−5𝑥4 + 5𝑥3 +
5

2
𝑥2 

5

2
𝑥2 +

5

2
𝑥 +

9

4
 

 

             +5𝑥3 −
1

2
𝑥2 + 5𝑥 + 2 

  

            −5𝑥3 + 5𝑥2 +
5

2
𝑥 

  

                          −
9

2
𝑥2 +

15

2
𝑥 + 2 

  

                        +
9

2
𝑥2 +

9

2
𝑥 +

9

4
 

  

                                      12𝑥 +
17

4
 

  

5𝑥4 − 3𝑥2 + 5𝑥 + 2

2𝑥2 − 2𝑥 − 1
=

5

2
𝑥2 +

5

2
𝑥 +

9

4
+

12𝑥 +
17
4

2𝑥2 − 2𝑥 − 1
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[𝑥3 − 2(𝑎2+𝑏2 + 𝑎𝑏)𝑥 + 𝑎3 + 𝑎2𝑏 + 𝑎𝑏2 + 𝑏3] ∶ (𝑥 − 𝑎 − 𝑏) 

Si divide il 1^ termine del dividendo per il 1^ termine del divisore e si ottiene il 1^ termine del quoziente. 

𝑥3 − 2(𝑎2+𝑏2 + 𝑎𝑏)𝑥 + 𝑎3 + 𝑎2𝑏 + 𝑎𝑏2 + 𝑏3 𝑥 − 𝑎 − 𝑏 

 𝑥2 

Si moltiplica il 1^ termine del quoziente per il divisore e si sottrae il prodotto dal dividendo in modo da 

trovare il 1^ resto. 

𝑥3 − 2(𝑎2+𝑏2 + 𝑎𝑏)𝑥 + 𝑎3 + 𝑎2𝑏 + 𝑎𝑏2 + 𝑏3 𝑥 − 𝑎 − 𝑏 

−𝑥3 + 𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥2 𝑥2 + (𝑎 + 𝑏)𝑥
− (𝑎2 + 𝑏)2 

        +(𝑎 + 𝑏)𝑥2  − 2(𝑎2+𝑏2 + 𝑎𝑏)𝑥  

      −(𝑎 + 𝑏)𝑥2 + (𝑎2+𝑏2 + 2𝑎𝑏)𝑥  

           −(𝑎2 + 𝑏2)𝑥2     + 𝑎3 + 𝑎2𝑏 + 𝑎𝑏2 + 𝑏3  

          +(𝑎2 + 𝑏2)𝑥2    − 𝑎3 − 𝑎2𝑏 − 𝑎𝑏2 − 𝑏3  

Resto 0  

NB 

𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥2 = (𝑎 + 𝑏)𝑥2 
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(4𝑥3 − 2𝑥 − 1) ∶ (2𝑥2 − 𝑥 + 3) 

4𝑥3 +0𝑥2 − 2𝑥  − 1  2𝑥2 − 𝑥 + 3 

−4𝑥3 +2𝑥2 − 6𝑥    2𝑥 + 1 

== +2𝑥2 − 8𝑥  − 1   

 −2𝑥2 +𝑥  − 3   

 == −7𝑥  − 4  Resto 

Verifica 

(2𝑥2 − 𝑥 + 3) · (2𝑥 +  1) − 7𝑥 − 4 = 4𝑥3 + 5𝑥 + 3 − 7𝑥 − 4 = 4𝑥3 − 2𝑥 − 1 
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(4𝑥6 − 2𝑥5 + 2𝑥4 − 4𝑥3 − 𝑥 − 2) ∶ (2𝑥2 − 𝑥 + 1) 

4𝑥6 −2𝑥5 +2𝑥4 −4𝑥3 +0𝑥 ^2  −𝑥 −2  2𝑥2 − 𝑥 + 1 

−4𝑥6 +2𝑥5 −2𝑥4       2𝑥4 − 2𝑥 − 1 

== == == −4𝑥3 +0𝑥2  −𝑥 − 2   

   +4𝑥3 −2𝑥2  +2𝑥    

   == −2𝑥2 +𝑥 − 2   

    +2𝑥2 −𝑥 + 1   

    == 0 −1  Resto −1 

Verifica 

(2𝑥4 − 2𝑥 − 1) · (2𝑥2 − 𝑥 + 1) − 1 = 4𝑥6 − 2𝑥5 + 2𝑥4 − 4𝑥3 − 𝑥 − 2 
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(4𝑥4  −  2𝑥3  −  2𝑥2  −  2𝑥 −  1) ∶ (2𝑥 +  1) 

4𝑥4 −2𝑥3 − 2𝑥2  −2𝑥 −1  2𝑥 + 1 

−4𝑥4 −2𝑥3      2𝑥3 − 2𝑥2 − 1 

== −2𝑥3 − 2𝑥2  − 2𝑥 − 1   

 +2𝑥3 +2𝑥2      

 == == − 2𝑥 − 1   

   + 2𝑥 + 1   

   0 0  Resto 0 

Verifica 

(2𝑥3  −  2𝑥2  −  1) · (2𝑥 +  1) = 4𝑥4  −  2𝑥3  −  2𝑥2  −  2𝑥 −  1 
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(2𝑥3 − 2𝑥2 + 1) ∶ (2𝑥 − 1) 

 

2𝑥3 − 2𝑥2 + 0𝑥 + 1 2𝑥 − 1 

−2𝑥3 + 𝑥2 
𝑥2 −

1

2
𝑥 −

1

4
 

         −𝑥2 + 0𝑥 + 1  

         +𝑥2 −
1

2
𝑥 

 

                      −
1

2
𝑥 + 1 

 

                    +
1

2
𝑥 −

1

4
 

 

                                
3

4
 

 

 

Verifica 

(𝑥2 −
1

2
𝑥 −

1

4
) (2𝑥 − 1) +

3

4
= 2𝑥3 − 2𝑥2 + 1 
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(6𝑥3 − 17𝑥2 − 3𝑥 + 2) ∶ (𝑥 − 3) 

# Algoritmo della divisione 

 

(6𝑥3 − 17𝑥2 − 3𝑥 + 2) ∶ (𝑥 − 3) = 6𝑥2 + 𝑥    𝑅 2 

 

# Regola di Ruffini 

 

(6𝑥3 − 17𝑥2 − 3𝑥 + 2) ∶ (𝑥 − 3) = 6𝑥2 + 𝑥    𝑅 2 

 

# Verifica 
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(5𝑥4 + 10𝑥3 + 𝑥2 + 3𝑥 + 2) ∶ (𝑥 + 2) 

 

# Algoritmo della divisione 

 

 

 

# Regola di Ruffini 

(5𝑥4 + 10𝑥3 + 𝑥2 + 3𝑥 + 2) ∶ (𝑥 + 2) 
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(6𝑥5 − 2𝑥2 + 1) ∶ (𝑥 − 1) 

 

 

 

 

mailto:ubaldo@pernigo.com
http://creativecommons.org/licenses/by-nc-nd/4.0/


Divisione di due polinomi interi rispetto a una stessa lettera. Eserciziario ragionato con soluzioni. - 14 

Copyright© 2017-2025 owned by Ubaldo Pernigo, please contact: ubaldo@pernigo.com 
Il presente lavoro è coperto da Licenza Creative Commons Attribuzione - Non commerciale - Non opere derivate 4.0 Internazionale  

 

(2𝑥4 − 𝑥2 + 3𝑥 − 1) ∶ (𝑥 + 2) 

 

# Algoritmo della divisione 

 

2𝑥4 0𝑥3 −𝑥2  +3𝑥 −1  𝑥 + 2 

−2𝑥4 −4𝑥3      2𝑥3 − 4𝑥2 + 7𝑥 − 11 

== −4𝑥3 − 𝑥2  +3𝑥 − 1   

 +4𝑥3 +8𝑥2      

 == +7𝑥2 +3𝑥 − 1   

  −7𝑥2 −14𝑥    

   −11𝑥 −1  Resto 0 

   +11𝑥 +22   

    +21   

 

# Regola di Ruffini 

Indico con 𝑓(𝑥) il dividendo. 

Essendo il divore è (𝑥 + 𝑎) basta scrivere −𝑎 invece di 𝑎 e seguire la regola di Ruffini. 

Si pone 0 nella posizione dei coefficienti mancanti. 

−2 +2 0 −1 +3 −1  

       

       

 

−2 +2 0 −1 +3 −1  

  −4 +8 −14 +22  

 2 −4 +7 −11 +21 = 𝑓(−2) 

 2𝑥4 −4𝑥3 +7𝑥 −11 𝑅 = 21  

 

Il resto della divisione del polinomio 𝑓(𝑥) per (𝑥 + 𝑎) è 𝑓(−𝑎). 
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(2𝑥4 − 𝑥2 + 3𝑥 − 1)

(𝑥 + 2)
= 2𝑥3 − 4𝑥2 + 7𝑥 − 11   𝑅 21 
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