Operazioni con i polinomi. Prodotti notevoli. Eserciziario ragionato con soluzioni. - 1

Operazioni con i polinomi. Prodotti notevoli. Completi di soluzione.

Binomial, Trinomial, Perfect Square Trinomials

10.

11.

12.

13.

14.

15.

(a+ 2b) - (a—2b) + 4b?

a’ + 2ab — (a + b)(a — b) + (a — b)?

(2a+b)2+ (a—b)(a+b)

(2a—2b)?2 — (2a—b)(2a + b)

(a—2b)(a—2b) + 5a(b — a) — 4b?

(Bx+ 1) —(Bx—1)2

(2x%2 —x)? — (2x — x?)?

2 (2y* —y®)* = 2y*(y* — 4y?)

(4x* —1)(4x?*+1) —16x3(x—1) +1
—2(2a3® — b?)(b? + 2a®) + 8a®

—(a+b)(@@a—b) —a(a—Db) — b?

(a+b)(a—b)—b(a—Db)

(a+b)? +(a—b)? +(a+b)-(a—b)

(a-+b)? - (a—h)?

(x=2y) +(x=3y)-(x+3y)—(x+2y)-(x-3y)

a2

soluzione
a? + 2b?
soluzione

5a?
+ 4ab

soluzione

5b?
— 8ab

soluzione

—4q?
+ ab

soluzione

12x
soluzione
3x*
— 3x?
soluzione

8y*

soluzione

16x3

soluzione

2b*
soluzione

—2a?
+ ab

soluzione

a’>—ab

soluzione
3a? + b?
soluzione

4ab

soluzione

**)
soluzione
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16.

17.

18.

19.

20.

21.

22.

23.

24,

25.

26.

27.

28.

29.

30.

31.

32.

33.

4-[(x—1)3+x+1)3-(x+3)]-(x—1)+8}:8x — (x? —2x) - (x? + 2x)

(a®=D(@*+1)(a*+2)—(a®* —1)* = (2a — 1)?
(a+b)(a—b)—b(a—1)(a+ 1)+ b(a®?+Db)

4x%2 — 2x +y)* + (x + y)? — x?

2a® — a(a+ b)(a—b) —a(a— b)?

—2ab + (a — b)? — (a — b)*?

(2x2)2 + 2(3x2 —y?)(3x% + y?) — 18(x? + y?) (x? — y?)
(a—1)3 —a(a® —3a)

(a® —1)3 —3(@2% —a%)

(2a + b)? — 2(4a® + 3a*b) — b3

2x — 2)® + 2(2x + y)(2x + y) —4(2x3 — 4x* + 2xy — 2)
2y2 —x(x+ )+ (x+y+22)?2 —y(x+y) —2(x + y)? — 4z(x + z) — 4yz
(x—1D2(x+ 12— (2 —x—DE2+x—1)

(a + b)?(a — b)? + b?(2a® — b?)

2

(o2~ (a=2) o+ 20)] - i) - owcea s 0]

2
2, (L 1 Nt (1 1 _
3b=+2 2a+b 2a b a 2a+b 2a b|] +3 2a+b 3b

o) )-2(an-3f - (1) o

(**) Concessione della Commissione e-learning IPSSCART B. Stringher — Udine

soluzione

**
soluzione
soluzione
soluzione
soluzione
soluzione
soluzione
soluzione
soluzione
soluzione
soluzione

soluzione

soluzione

a* —a?

soluzione
%)

soluzione

soluzione

3x—9
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Soluzioni

(2a—2b)2 - (2a—b)(2a+b) =

Svolgo i prodotti notevoli: (A + B)? = A2+ 2AB+B? e (A+B)(A—-B) =A?—-B?
= 4a%® — 8ab + 4b? — 4a® + b? =

Elimino i termini opposti

= 4b% + b? — 8ab =

Sommo i termini simili

= 5b? — 8ab

Prodotti notevoli usati

(A + B)? = A? + 2AB + B?
(2a — 2b)? = 4a® — 8ab + 4b?
(A+B)(A—B) = A? — B2
(2a—b)(2a + b) — 4a? + b?
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a’? +2ab — (a+b)(a—b) + (a—b)? =

Svolgo il prodotto notevole: (A + B)? = A% + 2AB + B2 ... lo vedi???
Svolgo il prodotto notevole: (A + B)(A — B) = A? — B?

=a?+ 2ab — (a? — b?) + a? — 2ab + b? =

Cambio di segno i termini della parentesi preceduta dal meno

=a® + 2ab — a* + b?> + a® — 2ab + b* =

Elisione dei monomi opposti

=a?+ 2b? =
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(a—2b)-(a—2b) +5a(b —a) —4b? =

Svolgo il prodotto notevole: (A + B)? = A2 + 2AB + B? ... lo vedi???
= a%? — 4ab/+ 4b% + 5ab — 5a* = 4b? =

Elimino i termini opposti e rendo contigui i monomi simili

=a% —5a? —4ab + 5ab =

Sommo i termini simili

= —4a? + ab

Prodotto notevole usato
(A + B)? = A? + 2AB + B?
(a—2b) - (a—2b) = (a—2b)?
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(Bx+1)2—-GBx—-1)?%=

Svolgo il prodotto notevole: (A + B)? = A% + 2AB + B?
=9x2+6x+1—(9x2—6x+1)=
=9x%2+6x+1—-9x2+6x—1=

Elimino i termini opposti

= 6x + 6x =

Sommo i monomi simili

= 12x

Prodotto notevole usato

(A + B)? = A? + 2AB + B?
(Bx+1)?=9x%2+6x+1
(Bx—1)?2=9x%2—6x+1

(2x?2 —x)? - (2x—x%)?% =

Svolgo il prodotto notevole: (A + B)? = A% + 2AB + B?
= 4x* —4x3 + x% — (4x% — 4x3 + x*) =

=4x* —4x3 + x? — 4x? + 4x3 — x* =

Elimino i termini opposti

=4x* + x? — 4x? =

Sommo i monomi simili

= 3x* — 3x?

Prodotto notevole usato
(A + B)? = A? + 2AB + B?
(2x% — x)? = 4x* — 4x3 + x?

(2x — x?)? = 4x% — 4x3 + x*
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22y? -y -2yt —4y®) =

Svolgo il prodotto notevole: (A + B)? = A% + 2AB + B?
=2 (4y* —4y° +y°) — 2y° +8y° =

Eseguo la moltiplicazione

= 8y* — 8y® +2y% — 2y® + 8y° =

Elimino i termini opposti

= 8y*

Prodotto notevole usato
(A + B)? = A? + 2AB + B?
(2y? —y®)? = 4y* — 4y°> +y°
Ricorda che

(@™ = g™n

1\* 1
2 2
(a * z) ¥ty
Svolgo il prodotto notevole: (A + B)? = A% + 2AB + B?
1 1
= g% 2 -——2 2__ =
a*+a +4 a 4
Elimino i termini opposti

= q* — a?

Prodotto notevole usato

(A + B)? = A? + 2AB + B?
2

1 1
(a2+§> =a4+a2+z
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(4x> —1)(Ax?+1) —16x3(x—1) +1=

Svolgo il prodotto notevole: (A + B)(A — B) = A? — B?
=16x*—-1—-16x*—16x3+1=

Elimino i termini opposti

= 16x3

Prodotto notevole usato
(A+B)(A—B) = A2 — B2
(4x? —1)(4x?+1) = 16x* -1

—2(2a3 = b?)(b% + 2a3) + 8a® =

Svolgo il prodotto notevole: (A + B)(A — B) = A2 — B?
= —2(4a® — b*) + 8a® =

= —8a® + 2b* + 8a® =

= 2b*

Prodotto notevole usato
(A+B)(A—B) = A> — B?
(2a3® — b?)(b? + 2a3) = 4a® — b*
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—(@a+b)-(a—b)—a-(a—b)=

Svolgo il prodotto notevole: (A + B)(A — B) = A? — B?
=—a’+b%*—a?+ab=

=—a?—a’+b?+ab=

= —2a% + ab + b?

Prodotto notevole usato
(A+B)(A—B) = A2 — B2

(a+b)-(a—b)—b-(a—b) =

Svolgo il prodotto notevole: (A + B)(A — B) = A? — B?
=a’—b*—ab+b%=

=a?—-b?+b%2—ab=

=a’—ab

Prodotto notevole usato
(A+ B)(A - B) = A?> — B?
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(a+b)?+(a—b)2+(a+b)-(a-b)=

Svolgo il prodotto notevole: (A + B)? = A2 + 2AB + B?
Svolgo il prodotto notevole: (A + B)(A — B) = A? — B?
=a’+2ab+b*+a’-2ab+b*+a’*-b’=
=a’+a’+a’+b*+b*-b’ =

=3a® +b?

Prodotti notevoli usati
(A + B)? = A? + 2AB + B?
(A+B)(A—B) = A> — B?

(a+b)? —(a—b)? =

Svolgo il prodotto notevole: (A + B)? = A% + 2AB + B?
=a’+2ab+b’—(a®—2ab+b?) =
=a’+2ab+b’°—a*+2ab-b*=

=2ab +2ab =4ab

Prodotto notevole usato
(A + B)? = A? + 2AB + B?
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(x =2y)*> + (x = 3y)(x + 3y) — (x — 2y)(x — 3y) =

Svolgo i prodotti notevoli: (A + B)? = A2+ 2AB+B? e (A+B)(A—B) =A?—B?
=x? —4xy + 4y? + x? — 9y? — (x* — 3xy + 2xy — 6y?) =

Elimino la parentesi cambiando i segni dei termini

=x? —4xy + 4y? + x> —9y? — x? + 3xy — 2xy + 6y% =

Elimino i termini opposti

= —4xy + 4y? + x> — 9y? + 3xy — 2xy + 6y% =

Pongo contigui e sommo i termini simili

= x? —4xy + 3xy — 2xy + 4y? — 9y? + 6y? =

=x%—-2xy+y%=

G- [x—1D3+(x+1)3-(x+3)]-(x—1)+8}:8x — (x? —2x) - (x2 + 2x)
{a-[x2 =3x% +3x =1+ (% + 2x +1)- (x+3)|- (x—1)+ 8}: 8x — (x* — 4x?) =

{4 =3%% +3x—1+ x* +3x% + 2x% + 6x+ X+ 3]- (x=1)+ 8}:8x — x* + 4x° =
{a-[2° +2x2 +10x + 2] (x ~1) + 8} :8x — x* + 4 =

{4 (2x4 —2x° +2x° — 2x* —10x* —10x — 4x — 2)+ 8}: 8x —x* +4x* =

4

|

(2x4 —12x° —l4x—2)+ 8}:8x— X' +4x° =
8X" — 48X? —56X —8+8}:8X— X" +4x’ =
8x* — 48x* —56x}: 8x — X" +4x° =

X' —6X* —7Xx— X" +4x* =

=-2X-Tx =

Prodotti notevoli usati

(A+ B)? = A% + 2AB + B?
(A+B)(A—B) = A? — B2

(A+B)3 =A%+ 3A’B + 3AB% + B3
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(@> —1D(a®>+1)(a®+2)— (a? —1)3 — (2a — 1)?
=@*-1)-(a*+2)—(a®—3a*+3a?>—-1) — (4a* —4a%*+1) =
=a®+2a*—a*—-2-a®+3a*-3a*+1—4a*+4a*-1=
=a®—a®+2a*+3a*—4a*—a*—-3a*+4a*-2+1-1=

=a*-2

Prodotti notevoli usati

(A + B)? = A? + 2AB + B?
(A+B)(A—B) = A2 — B2

(A+B)3 =A%+ 3A%B + 3AB% + B3

(a+b)-(@a=b)—b-(a—1@+1)+b-(a2+b) =
=a?—b?—-b-(a?—1)+a’b+b?=
=a’—-b*—a’b+b+a’b+b?=

=a’+b

Prodotto notevole usato
(A+ B)(A —B) = A?> — B?

4x2 — 2x +y)?*+ (x +y)? —x? =
=4x% —4x* —4xy —y* + x> + 2xy + y* —x? =
= —4xy + 2xy = —2xy

Prodotto notevole usato
(A + B)? = A? + 2AB + B?
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2a3 — a(a+b)-(a—b)—a-(a—b)?*=
=2a%— a-(a®>—-b?) —a-(a®—2ab +b?) =
=2a3— a®+ ab? — a® + 2a®b — ab? =

= 2a’*b

Prodotti notevoli usati
(A + B)? = A? + 2AB + B?
(A+B)(A—B) = A> — B?

—2ab + (a—b)* - (a—b)* =
= —2ab + a?*—2ab + b?* —a?+2ab - b?* =
= —2ab

Prodotto notevole usato
(A + B)? = A? + 2AB + B?

(2x)? + 23x% —y?) - Bx* +y?) — 18(x* + ¥?) - (x* —y?) =
= 4x* +2(9x* —y*) —18(x* —y*) =

= 4x* + 18x* — 2y* — 18x* + 18y* =

Elimino i termini opposti

= 4x* — 2y* + 18y* =

= 4x* + 16y*

= 4x* + 16y* = 4(x* + 4y%)

Prodotto notevole usato
(A+ B)(A - B) = A?> — B?
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2
= {a“ +1a2b2} —a®—ab? —la“b4 =
2 4

=at +a6b+%a“b4 —a%—ah? —%a“b4 =0

Prodotti notevoli usati

(A + B)? = A? + 2AB + B?
(A+B)(A—B) = A2 — B2

(A+B)3 =A%+ 3A’B + 34AB% + B3
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2

3b2+2<1a+b)-(1a—b)— a(la+b)—(la—b> +3(1a+b>—3b=

2 2 2

1

2 2

1 1 3
=3b2+2(za2—b2)— —a2—ab—Za2+ab—b2+§a+3b—3b=

2
elimino i termini opposti

3
2

1 1 1
—3p2 4+ g2 —2p2 — g2 — g2 —p24+_gq=
3b +2a b Za 4a b +—-a
— 1 2_|_3
T34 TR

Prodotti notevoli usati
(A + B)? = A? + 2AB + B?
(A+B)(A—B) = A2 — B2

(a—1)3—-a(a?—-3a) =
=a*—-3a’+3a—-1-a’>+3a%=
=3a-—1

Prodotto notevole usato
(A+B)3 =A%+ 3A%B + 3AB% + B3

(a> —1)3 —3(a% —a*) =
=a®—-3a*+3a>—-1-3a%*+3a*=

=a®—-1

Prodotto notevole usato
(A+B)3 =A%+ 3A%B + 3AB% + B3
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(2a + b)3 — 2(4a® + 3a?b) — b3 =

= 8a® + 12a?b + 6ab? B3 — 8a3 — 6a*bI=h3 =
Eliminando i termini opposti si ha:

= 12a?b + 6ab? — 6a’b =

= 6a?b + 6ab?

Prodotto notevole usato
(A+B)3 =A%+ 3A%B + 3AB% + B3

(2x — 22 + 22x + v)(2x + y) —4(2x3 —4x? +2xy — 2) =

=8x3 — 24x% + 24x[=08 + 2(2x* + 4xy + y?) — 8x3 + 16x% — 8xy|=8 =
Eliminando i termini opposti e svolgendo la parentesi si ha:

= —24x? + 24x +4x%+8xy + 2y% + 16x* —8xy =

= —24x? +16x% +4x*+ 24x + 2y?* =

= (=24 +16 + 4)x% + 24x + 2y% =

= 24x + 2y?

Prodotti notevoli usati
(A+B)3 =A%+ 3A%B + 3AB% + B3
(A+ B)(A—B) = A?> — B?

22 —x(x+ )+ (x+y+22)?2—ylx+y) —2(x+y)? —4z(x + z) — 4yz =

=2y2 —x?—xy+x?2+y?+ 422+ 2xy + 4xz + 4yz — xy — y? — 2x% — 4xy — 2y? — 4xz — 4z — 4yz =
= —x? 4+ x% —2x% + 2y* +y* —y? = 2y% —xy + 2xy — xy — 4xy + 4xz — 4xz + 4yz — 4yz + 47* — 47° =
= —2x2 — 4xy

Prodotti notevoli usati
(A + B)? = A? + 2AB + B?
(A+B+C)?2=A%2+B?+C%?+ 2AB + 2AC + 2BC
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Operazioni con i polinomi. Prodotti notevoli. Eserciziario ragionato con soluzioni. - 17

x—1D? (x+1)?-(x?—-x—-1)-(x*+x—-1) =

=(x?2=-2x+1) - (?+2x+1D)—-((x*+x3—x2—x3—x?+x—x*—-x+1) =
=(x?-2x+1) - (x®*+2x+1)—(x*—3x2+1) =
=xt+2x3+x2—2x3 —4x? - 2x+x*+2x+1—x*+3x> - 1=

:xz

Oppure
= [(x - D(x+ D> = [(x* = 1)* —x?] =

=[x? =1 = [(x* - D? —x?] =
=[x -1 - (x*-1)2?+x? =
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