Operazioni con i polinomi. Altri prodotti notevoli. Eserciziario ragionato con soluzioni. - 1

Operazioni con 1 polinomi. Altri prodotti notevoli. Completi di soluzione.
Binomial, Trinomial, Perfect Square Trinomials

1. (x2—x—2)2—x?(x—1)>+4x(x—1) soluzione

2 A [le—13+(x+1)3-(x+3)]-(x—1)+8}:8x— (x? —2x) - (x> + 2x) soluzione

3. (a—1)°—a(a®-3a) soluzione
4. (a®> —1)3 — 3(a%? —a%) soluzione
5. (2a + b)3 — 2(4a® + 3a®b) — b3 soluzione
6. (2x — 2)2 + 22x + Y)(2x + y) —4(2x3 — 4x? + 2xy — 2) soluzione
7. 2y —x(x+ )+ (x+y+22)2% —y(x+y)—2(x +y)? —4z(x + z) — 4yz soluzione
8. x—1D*(x+1D)?>—-((x?—x—-1Dx*+x—-1) soluzione

9. (a+b)*(a—Db)?+b*2a? - b?)
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Operazioni con i polinomi. Altri prodotti notevoli. Eserciziario ragionato con soluzioni. - 2

Soluzioni

(x2—x—2)2—x*(x—1?*+4x(x—1)

Svolgo 1 prodotti notevoli:

(A+ B)? = A? + 2AB + B?
(A+B+(0)?=A%+B%2+(C?+24B + 2AC + 2BC

x* = 2x3 —3x? +4x + 4 —x2-(x* —2x+ 1) +4x-(x — 1)
x* — 2x3 — 3x% + 4x + 4 — x4+ 2x3 —x? + 4x% —4x
Rioridino per monomi simili

x* — x*— 2x3 +2x3— 3x% —x? + 4x%+ 4x —4x + 4

Elimino i termini opposti

=4

Prodotti notevoli usati
(A + B)? = A? + 2AB + B?
(A+B+C)?=A%+B%+C?+ 24B + 2AC + 2BC
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4-[x—1D3+@x+13 (x+3)]-(x—1)+8}:8x — (x? —2x) - (x* + 2x)
— [ =30 43— 14+ (22 + 20+ 1) (x4 3)| (x = 1)+ 8: 8x — (x* —4x* )=
:{4-[x3—3x2+3x—1+x3+3x2+2xz+6x+x+3]-(x—1)+8}:8x—x4+4x2 =
=[x + 207 +10x+2) (x—1)+ 8+ 1 8x —x* + 4x> =

= {4 (2" =207 + 2x° =207 —10x7 —10x — 4x — 2)+ 8}: 8x — x* + 4x” =

= {4-(2x* —120" —14x - 2)+ 8}: 8x — x* + 4x* =

= {8x* —48x> — 56x — 8+ 8}: 8x — x* + 4x” =

=8 4—48x2—56x}:8x—x4+4x2 =

=x'—6x’-Tx—x"+4x" =

=-2x"-Tx=

Prodotti notevoli usati
(A+B)(A—B) = A> — B?
(A+B)3 =A%+ 3A%B + 3AB% + B3
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(@> —1D(a®>+1)(a®+2)— (a? —1)3 — (2a — 1)?
=@*-1)-(a*+2)—(a®—3a*+3a?>—-1) — (4a* —4a%*+1) =
=a®+2a*—a*—-2-a®+3a*-3a*+1—4a*+4a*-1=
=a®—a®+2a*+3a*—4a*—a*—-3a*+4a*-2+1-1=

=a*-2

Prodotti notevoli usati

(A + B)? = A? + 2AB + B?
(A+B)(A—B) = A? — B2

(A+B)3 =A%+ 3A’B + 34AB% + B3

(a—1)3—a(a*—3a) =
=a%>—3a?+3a—1—a%+3a%=
=3a—1

Prodotti notevoli usati

(A+B)3 =A%+ 3A’B + 3AB% + B3
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(a> —1)3 —3(a% —a*) =
=a®—3a*+3a?—1—-3a?+3a*=
Eliminando i termini opposti si ha

=a®—-1

Prodotti notevoli usati
(A+B)3 =A%+ 3A%B + 3AB% + B3

(2a + b)3 — 2(4a® + 3a?b) — b3 =

= 8a3 + 12a?b + 6ab? b3 — 8a® — 6a*bI=h3 =
Eliminando 1 termini opposti si ha

= 12a*b + 6ab? — 6a’b =

= 6a’b + 6ab?

Prodotti notevoli usati
(A+B)3 = A% + 3A?B + 3AB? + B3
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(2x — 22 + 22x + v)(2x + y) —4(2x3 —4x? + 2xy — 2) =

=8x3 — 24x% + 24x[=08 + 2(2x% + 4xy + y?) — 8x3 + 16x% — 8xy|=8 =
Eliminando i termini opposti e svolgendo la parentesi si ha:

= —24x% + 24x +4x%*+8xy + 2y%? +16x% —8xy =

= —24x% +16x% +4x% + 24x + 2y% =

=(—24 +16 +4)x? + 24x + 2y% =

= 24x + 2y?

Prodotti notevoli usati
(A+B)(A—B) = A> — B?
(A+B)3 =A%+ 3A%B + 3AB% + B3

292 —x(x+y)+(x+y+22)?2—yx+y)—2(x+y)? —4z(x+z) —4yz =

=2y —x?—xy+ x> +y*+4z2 +2xy + 4xz + 4yz — xy — y? — 2x% — dxy — 2y% — 4xz — 4z% — 4yz =
=—x?+x?—2x2+ 2y +y? —y? —2y% —xy + 2xy — xy — 4xy + 4xz — 4xz + 4yz — 4yz + 42° — 47% =
= —2x2% — 4xy

Prodotti notevoli usati
(A + B)? = A? + 2AB + B?
(A+B+C)?>=A%*+B%+ C%*+ 24B + 2AC + 2BC
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x—1D%-(x+1)? =-(x?—-x—-1)-(x*+x—-1) =
=(x?=-2x+1D)-(?+2x+1D)—(x*+x3—x?—x3—x?+x—x*—x+1) =
=(x?—-2x+1)-(x*+2x+1)—(x*=3x2+1) =
=xt+2x3+x2—2x3 —4x? —2x+x*+2x+1—-x*+3x2 - 1=

=x2

Oppure
=[x =D&+ D] - [(x* - 1)?—x*] =

=[x* =1 = [(x* = 1D? —x?] =
=[x2—-1?—-(x?*-1)?2?+x*=
= x2
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     (   x 2 − x − 2 ) 2 −   x 2    ( x − 1 ) 2 + 4 x  ( x − 1 )


   { 4 ∙  [    ( x − 1 ) 3 +    ( x + 1 ) 3 ∙  ( x + 3 ) ] ∙  ( x − 1 ) + 8 }   : 8 x − (   x 2 − 2 x ) ∙ (   x 2 + 2 x )


     ( a − 1 ) 3 − a  (  a 2 − 3 a )


     (   a 2 − 1 ) 3 − 3 (  a 2 −  a 4 )


     ( 2 a + b ) 3 − 2 ( 4   a 3 + 3   a 2 b ) −   b 3 


  


    


  


  2   y 2 − x  ( x + y ) +    ( x + y + 2 z ) 2 − y  ( x + y ) − 2    ( x + y ) 2 − 4 z  ( x + z ) − 4 y z


     ( x − 1 ) 2    ( x + 1 ) 2 −  (   x 2 − x − 1 )  (   x 2 + x − 1 )


     ( a + b ) 2    ( a − b ) 2 +   b 2 ( 2   a 2 −   b 2 )


     (   x 2 − x − 2 ) 2 −   x 2    ( x − 1 ) 2 + 4 x  ( x − 1 )  


     ( A + B ) 2 =  A 2 + 2 AB +  B 2


     ( A + B + C ) 2 =  A 2 +  B 2 +   C 2 + 2 A B + 2 A C + 2 B C


    x 4   −   2   x 3   −   3   x 2   +   4 x   +   4   −     x 2 · (   x 2   −   2 x   +   1 )   +   4 x · ( x   −   1 )


    x 4   −   2   x 3   −   3   x 2   +   4 x   +   4   −     x 4 + 2   x 3 −   x 2   +   4   x 2 − 4 x


    x 4   −   2   x 3   −   3   x 2   +   4 x   +   4   −     x 4 + 2   x 3 −   x 2   +   4   x 2 − 4 x


    x 4   −     x 4 −   2   x 3   + 2   x 3 −   3   x 2   −   x 2   +   4   x 2 +   4 x   − 4 x +   4  


  = 4


     ( A + B ) 2 =  A 2 + 2 AB +  B 2


     ( A + B + C ) 2 =  A 2 +  B 2 +   C 2 + 2 A B + 2 A C + 2 B C


     ( A + B + C ) 2 =  A 2 +  B 2 +   C 2 + 2 A B + 2 A C + 2 B C


   { }


   ( A + B )  ( A − B ) =  A 2 −  B 2


     ( A + B ) 3 =  A 3 + 3  A 2 B + 3 A  B 2 +   B 3


     ( A + B ) 3 =  A 3 + 3  A 2 B + 3 A  B 2 +   B 3


   (   a 2 − 1 )  (   a 2 + 1 )  (   a 2 + 2 ) −    (   a 2 − 1 ) 3 −    ( 2 a − 1 ) 2


  =  (   a 4 − 1 ) ∙  (   a 2 + 2 ) −  (   a 6 − 3   a 4 + 3   a 2 − 1 ) −  ( 4   a 4 − 4   a 2 + 1 ) =


  =  (   a 4 − 1 ) ∙  (   a 2 + 2 ) −  (   a 6 − 3   a 4 + 3   a 2 − 1 ) −  ( 4   a 4 − 4   a 2 + 1 ) =


  =   a 6 + 2   a 4 −   a 2 − 2 −   a 6 + 3   a 4 − 3   a 2 + 1 − 4   a 4 + 4   a 2 − 1 =


  =   a 6 + 2   a 4 −   a 2 − 2 −   a 6 + 3   a 4 − 3   a 2 + 1 − 4   a 4 + 4   a 2 − 1 =


  =   a 6 −   a 6 + 2   a 4 + 3   a 4 − 4   a 4 −   a 2 − 3   a 2 + 4   a 2 − 2 + 1 − 1 =


  =   a 6 −   a 6 + 2   a 4 + 3   a 4 − 4   a 4 −   a 2 − 3   a 2 + 4   a 2 − 2 + 1 − 1 =


  =   a 4 −


     ( A + B ) 2 =  A 2 + 2 AB +  B 2


   ( A + B )  ( A − B ) =  A 2 −  B 2


   ( A + B )  ( A − B ) =  A 2 −  B 2


     ( A + B ) 3 =  A 3 + 3  A 2 B + 3 A  B 2 +   B 3


     ( A + B ) 3 =  A 3 + 3  A 2 B + 3 A  B 2 +   B 3


     ( a − 1 ) 3 − a  (  a 2 − 3 a ) =


  =  a 3 − 3  a 2 + 3 a − 1 −  a 3 + 3  a 2 =


  =  a 3 − 3  a 2 + 3 a − 1 −  a 3 + 3  a 2 =


  = 3 a − 1


  = 3 a − 1


     ( A + B ) 3 =  A 3 + 3  A 2 B + 3 A  B 2 +   B 3


     (   a 2 − 1 ) 3 − 3 (  a 2 −  a 4 ) =


  =   a 6 − 3   a 4 + 3   a 2 − 1 − 3   a 2 + 3   a 4 =


  =   a 6 − 3   a 4 + 3   a 2 − 1 − 3   a 2 + 3   a 4 =


  =   a 6 − 1


     ( A + B ) 3 =  A 3 + 3  A 2 B + 3 A  B 2 +   B 3


     ( 2 a + b ) 3 − 2  ( 4   a 3 + 3   a 2 b ) −   b 3 =


  = 8   a 3 + 12   a 2 b + 6 a   b 2 +   b 3 − 8   a 3 − 6   a 2 b −   b 3 =


  = 8   a 3 + 12   a 2 b + 6 a   b 2 +   b 3 − 8   a 3 − 6   a 2 b −   b 3 =


  = 12   a 2 b + 6 a   b 2 − 6   a 2 b =


  = 6   a 2 b + 6 a   b 2


  = 6   a 2 b + 6 a   b 2


     ( A + B ) 3 =  A 3 + 3  A 2 B + 3 A  B 2 +   B 3


     ( 2 x   −   2 ) 3   +   2  ( 2 x   +   y )  ( 2 x   +   y ) − 4  ( 2   x 3 − 4   x 2 + 2 x y − 2 ) =


  = 8   x 3   −   24   x 2   +   24 x   −   8   +   2  ( 2   x 2 + 4 x y   +     y 2 ) − 8   x 3 + 16   x 2 − 8 x y − 8 =


  = 8   x 3   −   24   x 2   +   24 x   −   8   +   2  ( 2   x 2 + 4 x y   +     y 2 ) − 8   x 3 + 16   x 2 − 8 x y − 8 =


  = −   24   x 2   +   24 x     + 4   x 2 + 8 x y   +   2   y 2 + 16   x 2 − 8 x y =


  = −   24   x 2   + 16   x 2     + 4   x 2 +   24 x +   2   y 2 =


  = −   24   x 2   + 16   x 2     + 4   x 2 +   24 x +   2   y 2 =


  = ( −   24   + 16 + 4 )   x 2 +   24 x +   2   y 2 =


  = ( −   24   + 16 + 4 )   x 2 +   24 x +   2   y 2 =


  = 24 x +   2   y 2


  = 24 x +   2   y 2


   ( A + B )  ( A − B ) =  A 2 −  B 2


     ( A + B ) 3 =  A 3 + 3  A 2 B + 3 A  B 2 +   B 3


     ( A + B ) 3 =  A 3 + 3  A 2 B + 3 A  B 2 +   B 3


  2   y 2 − x  ( x + y ) +    ( x + y + 2 z ) 2 − y  ( x + y ) − 2    ( x + y ) 2 − 4 z  ( x + z ) − 4 y z =


  = 2   y 2 −   x 2 − x y +   x 2 +   y 2 + 4   z 2 + 2 x y + 4 x z + 4 y z − x y −   y 2 − 2   x 2 − 4 x y − 2   y 2 − 4 x z − 4   z 2 − 4 y z =


  = 2   y 2 −   x 2 − x y +   x 2 +   y 2 + 4   z 2 + 2 x y + 4 x z + 4 y z − x y −   y 2 − 2   x 2 − 4 x y − 2   y 2 − 4 x z − 4   z 2 − 4 y z =


  = −   x 2 +   x 2 − 2   x 2 + 2   y 2 +   y 2 −   y 2 − 2   y 2 − x y + 2 x y − x y − 4 x y + 4 x z − 4 x z + 4 y z − 4 y z + 4   z 2 − 4   z 2 =


  = −   x 2 +   x 2 − 2   x 2 + 2   y 2 +   y 2 −   y 2 − 2   y 2 − x y + 2 x y − x y − 4 x y + 4 x z − 4 x z + 4 y z − 4 y z + 4   z 2 − 4   z 2 =


  = − 2   x 2 − 4 x y


  = − 2   x 2 − 4 x y


     ( A + B ) 2 =  A 2 + 2 AB +  B 2


     ( A + B + C ) 2 =  A 2 +  B 2 +   C 2 + 2 A B + 2 A C + 2 B C


     ( A + B + C ) 2 =  A 2 +  B 2 +   C 2 + 2 A B + 2 A C + 2 B C


     ( x − 1 ) 2 ∙    ( x + 1 ) 2 −  (   x 2 − x − 1 ) ∙  (   x 2 + x − 1 ) =


  =  (   x 2 − 2 x + 1 ) ∙  (   x 2 + 2 x + 1 ) −  (   x 4 +   x 3 −   x 2 −   x 3 −   x 2 + x −   x 2 − x + 1 ) =


  =  (   x 2 − 2 x + 1 ) ∙  (   x 2 + 2 x + 1 ) −  (   x 4 +   x 3 −   x 2 −   x 3 −   x 2 + x −   x 2 − x + 1 ) =


  =  (   x 2 − 2 x + 1 ) ∙  (   x 2 + 2 x + 1 ) −  (   x 4 − 3   x 2 + 1 ) =


  =  (   x 2 − 2 x + 1 ) ∙  (   x 2 + 2 x + 1 ) −  (   x 4 − 3   x 2 + 1 ) =


  =   x 4 + 2   x 3 +   x 2 − 2   x 3 −   4 x 2 − 2 x +   x 2 + 2 x + 1 −   x 4 + 3   x 2 − 1 =


  =   x 4 + 2   x 3 +   x 2 − 2   x 3 −   4 x 2 − 2 x +   x 2 + 2 x + 1 −   x 4 + 3   x 2 − 1 =


  =   x 2


  =   x 2


    =  [  ( x − 1 )  ( x + 1 ) ] 2 −  [    (   x 2 − 1 ) 2 −   x 2 ] =


    =  [   x 2 − 1 ] 2 −  [    (   x 2 − 1 ) 2 −   x 2 ] =


    =  [   x 2 − 1 ] 2 −  [    (   x 2 − 1 ) 2 −   x 2 ] =


    =  [   x 2 − 1 ] 2 −    (   x 2 − 1 ) 2 +   x 2 =


    =  [   x 2 − 1 ] 2 −    (   x 2 − 1 ) 2 +   x 2 =


  =   x 2


  =   x 2

