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Operazioni con i polinomi. Altri prodotti notevoli. Completi di soluzione. 
Binomial, Trinomial, Perfect Square Trinomials 

 

1. (𝑥2 − 𝑥 − 2)2 − 𝑥2(𝑥 − 1)2 + 4𝑥(𝑥 − 1) soluzione 

2. {4 ∙ [(𝑥 − 1)3 + (𝑥 + 1)3 ∙ (𝑥 + 3)] ∙ (𝑥 − 1) + 8} ∶ 8𝑥 − (𝑥2 − 2𝑥) ∙ (𝑥2 + 2𝑥)
 

soluzione 

3. (a − 1)3 − a(a2 − 3a) soluzione 

4. (𝑎2 − 1)3 − 3(a2 − a4) soluzione 

5. (2𝑎 + 𝑏)3 − 2(4𝑎3 + 3𝑎2𝑏) − 𝑏3 soluzione 

6. (2𝑥 −  2)3  +  2(2𝑥 +  𝑦)(2𝑥 +  𝑦) − 4(2𝑥3 − 4𝑥2 + 2𝑥𝑦 − 2) soluzione 

7. 2𝑦2 − 𝑥(𝑥 + 𝑦) + (𝑥 + 𝑦 + 2𝑧)2 − 𝑦(𝑥 + 𝑦) − 2(𝑥 + 𝑦)2 − 4𝑧(𝑥 + 𝑧) − 4𝑦𝑧 soluzione 

8. (𝑥 − 1)2(𝑥 + 1)2 − (𝑥2 − 𝑥 − 1)(𝑥2 + 𝑥 − 1)

 

soluzione 

9. (𝑎 + 𝑏)2(𝑎 − 𝑏)2 + 𝑏2(2𝑎2 − 𝑏2)  
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Soluzioni 

 

 

(𝑥2 − 𝑥 − 2)2 − 𝑥2(𝑥 − 1)2 + 4𝑥(𝑥 − 1)  

Svolgo i prodotti notevoli: 

 (A + B)2 = A2 + 2AB + B2   

 (A + B + C)2 = A2 + B2 + 𝐶2 + 2𝐴𝐵 + 2𝐴𝐶 + 2𝐵𝐶 

𝑥4  −  2𝑥3  −  3𝑥2  +  4𝑥 +  4 −  𝑥2 · (𝑥2  −  2𝑥 +  1)  +  4𝑥 · (𝑥 −  1) 

𝑥4  −  2𝑥3  −  3𝑥2  +  4𝑥 +  4 −  𝑥4 + 2𝑥3 − 𝑥2  +  4𝑥2 − 4𝑥 

Rioridino per monomi simili 

𝑥4  −  𝑥4 −  2𝑥3  + 2𝑥3 −  3𝑥2  − 𝑥2  +  4𝑥2 +  4𝑥 − 4𝑥 +  4  

Elimino i termini opposti 

= 4 

 

 

Prodotti notevoli usati 

(A + B)2 = A2 + 2AB + B2 

(A + B + C)2 = A2 + B2 + 𝐶2 + 2𝐴𝐵 + 2𝐴𝐶 + 2𝐵𝐶 
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{4 ∙ [(𝑥 − 1)3 + (𝑥 + 1)3 ∙ (𝑥 + 3)] ∙ (𝑥 − 1) + 8} ∶ 8𝑥 − (𝑥2 − 2𝑥) ∙ (𝑥2 + 2𝑥) 
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Prodotti notevoli usati 

(A + B)(A − B) = A2 − B2 

(A + B)3 = A3 + 3A2𝐵 + 3𝐴B2 + 𝐵3 
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(𝑎2 − 1)(𝑎2 + 1)(𝑎2 + 2) − (𝑎2 − 1)3 − (2𝑎 − 1)2 

= (𝑎4 − 1) ∙ (𝑎2 + 2) − (𝑎6 − 3𝑎4 + 3𝑎2 − 1) − (4𝑎4 − 4𝑎2 + 1) = 

= 𝑎6 + 2𝑎4 − 𝑎2 − 2 − 𝑎6 + 3𝑎4 − 3𝑎2 + 1 − 4𝑎4 + 4𝑎2 − 1 = 

= 𝑎6 − 𝑎6 + 2𝑎4 + 3𝑎4 − 4𝑎4 − 𝑎2 − 3𝑎2 + 4𝑎2 − 2 + 1 − 1 = 

= 𝑎4 −2  

 

 

Prodotti notevoli usati 

(A + B)2 = A2 + 2AB + B2 

(A + B)(A − B) = A2 − B2 

(A + B)3 = A3 + 3A2𝐵 + 3𝐴B2 + 𝐵3 

 

 

 

 

 

 

(a − 1)3 − a(a2 − 3a) = 

= a3 − 3a2 + 3a − 1 − a3 + 3a2 = 

= 3a − 1 

 

Prodotti notevoli usati 

(A + B)3 = A3 + 3A2𝐵 + 3𝐴B2 + 𝐵3 
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(𝑎2 − 1)3 − 3(a2 − a4) = 

= 𝑎6 − 3𝑎4 + 3𝑎2 − 1 − 3𝑎2 + 3𝑎4 = 

Eliminando i termini opposti si ha 

= 𝑎6 − 1 

 

Prodotti notevoli usati 

(A + B)3 = A3 + 3A2𝐵 + 3𝐴B2 + 𝐵3 

 

 

 

 

 

 

(2𝑎 + 𝑏)3 − 2(4𝑎3 + 3𝑎2𝑏) − 𝑏3 = 

= 8𝑎3 + 12𝑎2𝑏 + 6𝑎𝑏2 + 𝑏3 − 8𝑎3 − 6𝑎2𝑏 − 𝑏3 = 

Eliminando i termini opposti si ha 

= 12𝑎2𝑏 + 6𝑎𝑏2 − 6𝑎2𝑏 = 

= 6𝑎2𝑏 + 6𝑎𝑏2 

 

Prodotti notevoli usati 

(A + B)3 = A3 + 3A2𝐵 + 3𝐴B2 + 𝐵3 
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(2𝑥 −  2)3  +  2(2𝑥 +  𝑦)(2𝑥 +  𝑦) − 4(2𝑥3 − 4𝑥2 + 2𝑥𝑦 − 2) = 

= 8𝑥3  −  24𝑥2  +  24𝑥 −  8 +  2(2𝑥2 + 4𝑥𝑦 +  𝑦2) − 8𝑥3 + 16𝑥2 − 8𝑥𝑦 − 8 = 

Eliminando i termini opposti e svolgendo la parentesi si ha: 

= − 24𝑥2  +  24𝑥  + 4𝑥2 + 8𝑥𝑦 +  2𝑦2 + 16𝑥2 − 8𝑥𝑦 = 

= − 24𝑥2  + 16𝑥2   + 4𝑥2 +  24𝑥 +  2𝑦2 = 

= (− 24 + 16 + 4)𝑥2 +  24𝑥 +  2𝑦2 = 

= 24𝑥 +  2𝑦2 

 

 

Prodotti notevoli usati 

(A + B)(A − B) = A2 − B2 

(A + B)3 = A3 + 3A2𝐵 + 3𝐴B2 + 𝐵3 

 

 

 

 

 

2𝑦2 − 𝑥(𝑥 + 𝑦) + (𝑥 + 𝑦 + 2𝑧)2 − 𝑦(𝑥 + 𝑦) − 2(𝑥 + 𝑦)2 − 4𝑧(𝑥 + 𝑧) − 4𝑦𝑧 = 

= 2𝑦2 − 𝑥2 − 𝑥𝑦 + 𝑥2 + 𝑦2 + 4𝑧2 + 2𝑥𝑦 + 4𝑥𝑧 + 4𝑦𝑧 − 𝑥𝑦 − 𝑦2 − 2𝑥2 − 4𝑥𝑦 − 2𝑦2 − 4𝑥𝑧 − 4𝑧2 − 4𝑦𝑧 = 

= −𝑥2 + 𝑥2 − 2𝑥2 + 2𝑦2 + 𝑦2 − 𝑦2 − 2𝑦2 − 𝑥𝑦 + 2𝑥𝑦 − 𝑥𝑦 − 4𝑥𝑦 + 4𝑥𝑧 − 4𝑥𝑧 + 4𝑦𝑧 − 4𝑦𝑧 + 4𝑧2 − 4𝑧2 = 

= −2𝑥2 − 4𝑥𝑦 

 

 

Prodotti notevoli usati 

(A + B)2 = A2 + 2AB + B2 

(A + B + C)2 = A2 + B2 + 𝐶2 + 2𝐴𝐵 + 2𝐴𝐶 + 2𝐵𝐶 
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(𝑥 − 1)2 ∙ (𝑥 + 1)2 − (𝑥2 − 𝑥 − 1) ∙ (𝑥2 + 𝑥 − 1) = 

= (𝑥2 − 2𝑥 + 1) ∙ (𝑥2 + 2𝑥 + 1) − (𝑥4 + 𝑥3 − 𝑥2 − 𝑥3 − 𝑥2 + 𝑥 − 𝑥2 − 𝑥 + 1) =
 

= (𝑥2 − 2𝑥 + 1) ∙ (𝑥2 + 2𝑥 + 1) − (𝑥4 − 3𝑥2 + 1) =
 

= 𝑥4 + 2𝑥3 + 𝑥2 − 2𝑥3 − 4𝑥2 − 2𝑥 + 𝑥2 + 2𝑥 + 1 − 𝑥4 + 3𝑥2 − 1 = 

= 𝑥2 

 

Oppure 

= [(𝑥 − 1)(𝑥 + 1)]2 − [(𝑥2 − 1)2 − 𝑥2] = 

= [𝑥2 − 1]2 − [(𝑥2 − 1)2 − 𝑥2] = 

= [𝑥2 − 1]2 − (𝑥2 − 1)2 + 𝑥2 = 

= 𝑥2 

 

 

 

KEYWORDS 

 Algebra, calcolo letterale, monomio, polinomio, binomio, trinomio, prodotti notevoli, 
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algebraic factoring, exercises with solution 

 Algebra, Polinomio, monomio, binomio, trinomio, Igualdades notables, operaciones con 

polinomios,  

 Algèbre, Polynôme, Monôme, Polynômes remarquables, Les identités remarquables 

 Algebra, Polynom, Binom 
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     (   x 2 − x − 2 ) 2 −   x 2    ( x − 1 ) 2 + 4 x  ( x − 1 )


   { 4 ∙  [    ( x − 1 ) 3 +    ( x + 1 ) 3 ∙  ( x + 3 ) ] ∙  ( x − 1 ) + 8 }   : 8 x − (   x 2 − 2 x ) ∙ (   x 2 + 2 x )


     ( a − 1 ) 3 − a  (  a 2 − 3 a )


     (   a 2 − 1 ) 3 − 3 (  a 2 −  a 4 )


     ( 2 a + b ) 3 − 2 ( 4   a 3 + 3   a 2 b ) −   b 3 


  


    


  


  2   y 2 − x  ( x + y ) +    ( x + y + 2 z ) 2 − y  ( x + y ) − 2    ( x + y ) 2 − 4 z  ( x + z ) − 4 y z


     ( x − 1 ) 2    ( x + 1 ) 2 −  (   x 2 − x − 1 )  (   x 2 + x − 1 )


     ( a + b ) 2    ( a − b ) 2 +   b 2 ( 2   a 2 −   b 2 )


     (   x 2 − x − 2 ) 2 −   x 2    ( x − 1 ) 2 + 4 x  ( x − 1 )  


     ( A + B ) 2 =  A 2 + 2 AB +  B 2


     ( A + B + C ) 2 =  A 2 +  B 2 +   C 2 + 2 A B + 2 A C + 2 B C


    x 4   −   2   x 3   −   3   x 2   +   4 x   +   4   −     x 2 · (   x 2   −   2 x   +   1 )   +   4 x · ( x   −   1 )


    x 4   −   2   x 3   −   3   x 2   +   4 x   +   4   −     x 4 + 2   x 3 −   x 2   +   4   x 2 − 4 x


    x 4   −   2   x 3   −   3   x 2   +   4 x   +   4   −     x 4 + 2   x 3 −   x 2   +   4   x 2 − 4 x


    x 4   −     x 4 −   2   x 3   + 2   x 3 −   3   x 2   −   x 2   +   4   x 2 +   4 x   − 4 x +   4  


  = 4


     ( A + B ) 2 =  A 2 + 2 AB +  B 2


     ( A + B + C ) 2 =  A 2 +  B 2 +   C 2 + 2 A B + 2 A C + 2 B C


     ( A + B + C ) 2 =  A 2 +  B 2 +   C 2 + 2 A B + 2 A C + 2 B C


   { }


   ( A + B )  ( A − B ) =  A 2 −  B 2


     ( A + B ) 3 =  A 3 + 3  A 2 B + 3 A  B 2 +   B 3


     ( A + B ) 3 =  A 3 + 3  A 2 B + 3 A  B 2 +   B 3


   (   a 2 − 1 )  (   a 2 + 1 )  (   a 2 + 2 ) −    (   a 2 − 1 ) 3 −    ( 2 a − 1 ) 2


  =  (   a 4 − 1 ) ∙  (   a 2 + 2 ) −  (   a 6 − 3   a 4 + 3   a 2 − 1 ) −  ( 4   a 4 − 4   a 2 + 1 ) =


  =  (   a 4 − 1 ) ∙  (   a 2 + 2 ) −  (   a 6 − 3   a 4 + 3   a 2 − 1 ) −  ( 4   a 4 − 4   a 2 + 1 ) =


  =   a 6 + 2   a 4 −   a 2 − 2 −   a 6 + 3   a 4 − 3   a 2 + 1 − 4   a 4 + 4   a 2 − 1 =


  =   a 6 + 2   a 4 −   a 2 − 2 −   a 6 + 3   a 4 − 3   a 2 + 1 − 4   a 4 + 4   a 2 − 1 =


  =   a 6 −   a 6 + 2   a 4 + 3   a 4 − 4   a 4 −   a 2 − 3   a 2 + 4   a 2 − 2 + 1 − 1 =


  =   a 6 −   a 6 + 2   a 4 + 3   a 4 − 4   a 4 −   a 2 − 3   a 2 + 4   a 2 − 2 + 1 − 1 =


  =   a 4 −


     ( A + B ) 2 =  A 2 + 2 AB +  B 2


   ( A + B )  ( A − B ) =  A 2 −  B 2


   ( A + B )  ( A − B ) =  A 2 −  B 2


     ( A + B ) 3 =  A 3 + 3  A 2 B + 3 A  B 2 +   B 3


     ( A + B ) 3 =  A 3 + 3  A 2 B + 3 A  B 2 +   B 3


     ( a − 1 ) 3 − a  (  a 2 − 3 a ) =


  =  a 3 − 3  a 2 + 3 a − 1 −  a 3 + 3  a 2 =


  =  a 3 − 3  a 2 + 3 a − 1 −  a 3 + 3  a 2 =


  = 3 a − 1


  = 3 a − 1


     ( A + B ) 3 =  A 3 + 3  A 2 B + 3 A  B 2 +   B 3


     (   a 2 − 1 ) 3 − 3 (  a 2 −  a 4 ) =


  =   a 6 − 3   a 4 + 3   a 2 − 1 − 3   a 2 + 3   a 4 =


  =   a 6 − 3   a 4 + 3   a 2 − 1 − 3   a 2 + 3   a 4 =


  =   a 6 − 1


     ( A + B ) 3 =  A 3 + 3  A 2 B + 3 A  B 2 +   B 3


     ( 2 a + b ) 3 − 2  ( 4   a 3 + 3   a 2 b ) −   b 3 =


  = 8   a 3 + 12   a 2 b + 6 a   b 2 +   b 3 − 8   a 3 − 6   a 2 b −   b 3 =


  = 8   a 3 + 12   a 2 b + 6 a   b 2 +   b 3 − 8   a 3 − 6   a 2 b −   b 3 =


  = 12   a 2 b + 6 a   b 2 − 6   a 2 b =


  = 6   a 2 b + 6 a   b 2


  = 6   a 2 b + 6 a   b 2


     ( A + B ) 3 =  A 3 + 3  A 2 B + 3 A  B 2 +   B 3


     ( 2 x   −   2 ) 3   +   2  ( 2 x   +   y )  ( 2 x   +   y ) − 4  ( 2   x 3 − 4   x 2 + 2 x y − 2 ) =


  = 8   x 3   −   24   x 2   +   24 x   −   8   +   2  ( 2   x 2 + 4 x y   +     y 2 ) − 8   x 3 + 16   x 2 − 8 x y − 8 =


  = 8   x 3   −   24   x 2   +   24 x   −   8   +   2  ( 2   x 2 + 4 x y   +     y 2 ) − 8   x 3 + 16   x 2 − 8 x y − 8 =


  = −   24   x 2   +   24 x     + 4   x 2 + 8 x y   +   2   y 2 + 16   x 2 − 8 x y =


  = −   24   x 2   + 16   x 2     + 4   x 2 +   24 x +   2   y 2 =


  = −   24   x 2   + 16   x 2     + 4   x 2 +   24 x +   2   y 2 =


  = ( −   24   + 16 + 4 )   x 2 +   24 x +   2   y 2 =


  = ( −   24   + 16 + 4 )   x 2 +   24 x +   2   y 2 =


  = 24 x +   2   y 2


  = 24 x +   2   y 2


   ( A + B )  ( A − B ) =  A 2 −  B 2


     ( A + B ) 3 =  A 3 + 3  A 2 B + 3 A  B 2 +   B 3


     ( A + B ) 3 =  A 3 + 3  A 2 B + 3 A  B 2 +   B 3


  2   y 2 − x  ( x + y ) +    ( x + y + 2 z ) 2 − y  ( x + y ) − 2    ( x + y ) 2 − 4 z  ( x + z ) − 4 y z =


  = 2   y 2 −   x 2 − x y +   x 2 +   y 2 + 4   z 2 + 2 x y + 4 x z + 4 y z − x y −   y 2 − 2   x 2 − 4 x y − 2   y 2 − 4 x z − 4   z 2 − 4 y z =


  = 2   y 2 −   x 2 − x y +   x 2 +   y 2 + 4   z 2 + 2 x y + 4 x z + 4 y z − x y −   y 2 − 2   x 2 − 4 x y − 2   y 2 − 4 x z − 4   z 2 − 4 y z =


  = −   x 2 +   x 2 − 2   x 2 + 2   y 2 +   y 2 −   y 2 − 2   y 2 − x y + 2 x y − x y − 4 x y + 4 x z − 4 x z + 4 y z − 4 y z + 4   z 2 − 4   z 2 =


  = −   x 2 +   x 2 − 2   x 2 + 2   y 2 +   y 2 −   y 2 − 2   y 2 − x y + 2 x y − x y − 4 x y + 4 x z − 4 x z + 4 y z − 4 y z + 4   z 2 − 4   z 2 =


  = − 2   x 2 − 4 x y


  = − 2   x 2 − 4 x y


     ( A + B ) 2 =  A 2 + 2 AB +  B 2


     ( A + B + C ) 2 =  A 2 +  B 2 +   C 2 + 2 A B + 2 A C + 2 B C


     ( A + B + C ) 2 =  A 2 +  B 2 +   C 2 + 2 A B + 2 A C + 2 B C


     ( x − 1 ) 2 ∙    ( x + 1 ) 2 −  (   x 2 − x − 1 ) ∙  (   x 2 + x − 1 ) =


  =  (   x 2 − 2 x + 1 ) ∙  (   x 2 + 2 x + 1 ) −  (   x 4 +   x 3 −   x 2 −   x 3 −   x 2 + x −   x 2 − x + 1 ) =


  =  (   x 2 − 2 x + 1 ) ∙  (   x 2 + 2 x + 1 ) −  (   x 4 +   x 3 −   x 2 −   x 3 −   x 2 + x −   x 2 − x + 1 ) =


  =  (   x 2 − 2 x + 1 ) ∙  (   x 2 + 2 x + 1 ) −  (   x 4 − 3   x 2 + 1 ) =


  =  (   x 2 − 2 x + 1 ) ∙  (   x 2 + 2 x + 1 ) −  (   x 4 − 3   x 2 + 1 ) =


  =   x 4 + 2   x 3 +   x 2 − 2   x 3 −   4 x 2 − 2 x +   x 2 + 2 x + 1 −   x 4 + 3   x 2 − 1 =


  =   x 4 + 2   x 3 +   x 2 − 2   x 3 −   4 x 2 − 2 x +   x 2 + 2 x + 1 −   x 4 + 3   x 2 − 1 =


  =   x 2


  =   x 2


    =  [  ( x − 1 )  ( x + 1 ) ] 2 −  [    (   x 2 − 1 ) 2 −   x 2 ] =


    =  [   x 2 − 1 ] 2 −  [    (   x 2 − 1 ) 2 −   x 2 ] =


    =  [   x 2 − 1 ] 2 −  [    (   x 2 − 1 ) 2 −   x 2 ] =


    =  [   x 2 − 1 ] 2 −    (   x 2 − 1 ) 2 +   x 2 =


    =  [   x 2 − 1 ] 2 −    (   x 2 − 1 ) 2 +   x 2 =


  =   x 2


  =   x 2

