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Operazioni con i polinomi. Livello intermedio. Completi di soluzione guidata. 
Polynomials. Eléments du calcul littéral. 

 

1. (3𝑥 − 2𝑦) ∙ (3𝑥 + 2𝑦) − (−5𝑥 + 3𝑦) ∙ (5𝑥 + 3𝑦) − 𝑥 ∙ (8𝑥 − 4𝑦) − 26𝑥2 soluzione 

2. 26𝑥2 + 𝑥 ∙ (8𝑥 − 4𝑦) + (−5x + 3y) ∙ (5x + 3y) − (3x − 2y) ∙ (3x + 2y) soluzione 

3. (𝑥 − 1) ∙ (𝑥2 − 3𝑥 + 2) − (𝑥2 − 5𝑥 + 2) ∙ (3𝑥 − 2) − 2 ∙ (1 − 𝑥3) soluzione 

4. (2𝑎 − 3𝑏)(3𝑎 − 𝑏) − (𝑎 − 4𝑏)(5𝑎 − 2𝑏) − 𝑎2 − 𝑏(11𝑎 − 5𝑏) + 9𝑎(1 − 𝑏) soluzione 

5. 
(−

1

3
𝑥4 − 5 𝑎3𝑥5 + 2𝑎𝑥3 −

4

3
𝑎2𝑥4) : (−

1

3
𝑥3) − 𝑎2𝑥 ∙ (15𝑎𝑥 + 4) 

soluzione 

6. 1

3
a2 ∙ (

1

2
a + b) −

1

2
b ∙ (

1

3
a2 +

1

2
b) −

1

2
a2 ∙ (

1

3
a +

1

3
b)

 

−
1

4
𝑏2 

soluzione 

7. 15

2
+ 8𝑥2 − {−

3

4
𝑥 − [2𝑥2 − 12 − (𝑥2 − 3𝑥 − 4) +

1

2
] − 𝑥2} + 4𝑥3 ∶ (−2𝑥) 

8𝑥2 +
15

4
𝑥 

soluzione 

8. 
(

1

6
𝑎𝑏 − 𝑎) ∙ (

2

5
𝑎 + 3𝑎𝑏) +

1

10
𝑎2 ∙ (4 − 5𝑏2) 

−
44

15
𝑎2𝑏 

soluzione 

9. 
3432223
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1

2
𝑎3𝑏 − 2𝑎2𝑏5 

(*) soluzione 

10. 








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
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24 yxxyxyxyxyxyx  
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soluzione 

11. 
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3

2

2

1
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3

4
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1
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1
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1
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
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
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
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3

2
𝑥 −

5

9
𝑦2 

soluzione 

12. 
2222222
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3
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
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


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
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4

5
𝑏2 − 𝑎𝑏 

soluzione 

13. 

[−𝑥2 +
2

3
𝑥2𝑦 ∶ (−

4

3
𝑦)]

2

∶ (−2𝑥)3 + (2𝑎2𝑏4𝑥3)3 ∶ [(−2𝑎)6 ∙ (𝑏3𝑥2)4]

 

−
5

32
𝑥 

(*) soluzione 

14. 
( )yxxyyx +−








−−








+ 2

3

5

4

3

3

2

4

5
25

5

4

 

172

9
𝑥 −

3

2
𝑦 

soluzione 

 

15. 
(

2

3
𝑥 + 𝑦) (3𝑥 −

1

2
𝑦) (4𝑥 − 6𝑦) − 8 ∙ (𝑥3 +

3

8
𝑦3) + 18𝑥𝑦2

 

−
4

3
𝑥2𝑦 

soluzione 
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16. 

(−𝑥 +
2

5
𝑦) (

1

4
𝑥2 −

1

5
𝑦2) +

1

5
𝑦 (−

1

2
𝑥2 −

2

5
𝑦2) +

3

5
𝑥 [(−

1

2
𝑥)

2

−
1

3
𝑦2] 

(*) soluzione 

 

17. 

−
2

3
𝑥𝑦 (

1

2
𝑥3𝑦 − 2𝑥3𝑦) + 𝑥3𝑦 (−𝑥𝑦 −

1

2
𝑥𝑦) − 2𝑥4𝑦2 

soluzione 

 

18. 

{−𝑦2 − [
1

2
𝑥2 − (

3

4
𝑥2 − 4𝑦2 + 𝑥𝑦) − (

3

2
𝑥𝑦 −

2

3
𝑥2)]} ∙

3

5
+

1

4
𝑥2 

soluzione 

 

19. 

2𝑥 + 2 + 2 ⋅ (𝑥 −
1

2
) − 3 ⋅ (𝑥 −

1

3
) 

soluzione 

 

20. 

3𝑎2 + 2𝑎𝑏 − [5 ∙ (𝑎2 − 𝑎) − 6𝑏 ∙ (
1

2
𝑎 −

1

2
𝑏)] + (𝑎 − 𝑏) ∙ (2𝑎 − 3𝑏) 

soluzione 

 

21. 

− [
1

3
𝑎2(𝑎 − 𝑏) −

1

4
𝑎(𝑎2 − 2𝑎𝑏)] (−6𝑎𝑏) − (𝑏2 −

1

3
𝑎𝑏) (𝑎3 − 𝑎2𝑏) + 𝑎5𝑏2 ∶ (−3𝑎𝑏) 

soluzione 

 

22. 

1

2
𝑎 − (2𝑎 − 3)(𝑏 − 2) −

1

2
(𝑎 − 3) +

1

4
(2 − 𝑏) − 2(2 − 𝑎𝑏) +

9

8
𝑏3 ∶ (−

3

4
𝑏2) 

soluzione 

 

23. * 

8𝑥2 − {−
3

4
𝑥 − [2𝑥2 − 12 − (−3𝑥 + 𝑥2 − 4) +

1

2
] − 𝑥2} + 4𝑥3 ∶ (−2𝑥) 

soluzione 
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24.  

(𝑎2)2 ∶  𝑎2  −  2(𝑎2 + 𝑏2)  +  𝑏2 

 

25.  

8𝑥2𝑦 ∶  4𝑦 − 2𝑥(𝑥 − 2) + 𝑥 

 

26.  

8𝑥2𝑦 ∶  4𝑦 − 2𝑥(𝑥 − 2) + 𝑥 

 

27. 

15

62

3

12

5

2 +
+

+
−

− xxx
 

soluzione 

 

28. 

x
xx

10

7

5

2

2
+

+
−−  

soluzione 

 

29. 

x

2
−

1

3
+

1

3
x −

x − 1

2
− 2x 

soluzione 

 

 (*) gentile concessione della Commissione e-learning IPSSCART B. Stringher – Udine 
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Soluzioni 
 

 

(3x − 2y)(3x + 2y) − (−5x + 3y)(5x + 3y) − 𝑥(8𝑥 − 4𝑦) − 26𝑥2 = 

Eseguo le moltiplicazioni  

NB Ci sono anche due prodotti notevoli nel formato (𝐴 + 𝐵)(𝐴 − 𝐵) 

= 9𝑥2 + 6𝑥𝑦 − 6𝑥𝑦 − 4𝑦2 − (−25𝑥2 − 15𝑥𝑦 + 15𝑥𝑦 + 9𝑦2) − 8𝑥2 + 4𝑥𝑦 − 26𝑥2 = 

 

Elimino gli opposti e cambio il segno dei termini della parentesi preceduta dal segno meno 

= 9𝑥2 − 4𝑦2 + 25𝑥2 − 9𝑦2 − 8𝑥2 + 4𝑥𝑦 − 26𝑥2 = 

 

Metto contigui i termini simili 

= 9𝑥2 + 25𝑥2 − 8𝑥2 − 26𝑥2 + 4𝑥𝑦 − 4𝑦2 − 9𝑦2 = 

 

Sommo i termini simili (sommo termini positivi tra loro e negativi tra loro) 

= 34𝑥2 − 34𝑥2 + 4𝑥𝑦 − 13𝑦2 = 

= 4𝑥𝑦 − 13𝑦2 
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26𝑥2 + 𝑥(8𝑥 − 4𝑦) + (−5x + 3y)(5x + 3y) − (3x − 2y)(3x + 2y) = 

Eseguo le moltiplicazioni  

NB Ci sono anche due prodotti notevoli nel formato (𝐴 + 𝐵)(𝐴 − 𝐵) 

26𝑥2 + 8𝑥2 − 4𝑥𝑦 − 25x2 − 15xy + 15xy + 9y2 − (9x2 + 6xy − 6xy − 4y2) = 

 

Elimino gli opposti e cambio il segno dei termini della parentesi preceduta dal segno meno 

= 26𝑥2 + 8𝑥2 − 4𝑥𝑦 − 25𝑥2 + 9𝑦2 − 9𝑥2 + 4𝑦2 = 

 

Metto contigui i termini simili 

= 26𝑥2 + 8𝑥2 − 25𝑥2 − 9𝑥2 − 4𝑥𝑦 + 9𝑦2 + 4𝑦2 = 

 

Sommo i termini simili (sommo termini positivi tra loro e negativi tra loro) 

= 26𝑥2 − 26𝑥2 − 4𝑥𝑦 + 13𝑦2 

= −4𝑥𝑦 + 13𝑦2 
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(𝑥 − 1)(𝑥2 − 3𝑥 + 2) − (𝑥2 − 5𝑥 + 2)(3𝑥 − 2) − 2(1 − 𝑥3) 

 

Eseguo le moltiplicazioni applicando la proprietà distributiva 

= 𝑥3 − 3𝑥2 + 2𝑥 − 𝑥2 + 3𝑥 − 2 − (3𝑥3 − 2𝑥2 − 15𝑥2 + 10𝑥 + 6𝑥 − 4) − 2 + 2𝑥3 = 

 

Sommo i termini simili nella parentesi 

= 𝑥3 − 3𝑥2 + 2𝑥 − 𝑥2 + 3𝑥 − 2 − (3𝑥3 − 17𝑥2 + 16𝑥 − 4) − 2 + 2𝑥3 = 

 

Elimino la parentesi, preceduta da segno meno, cambiando di segno i termini 

= 𝑥3 − 3𝑥2 + 2𝑥 − 𝑥2 + 3𝑥 − 2 − 3𝑥3 + 17𝑥2 − 16𝑥 + 4 − 2 + 2𝑥3 = 

 

Metto contigui i termini simili e sommo i termini simili  

Osservando bene è possibile eliminare alcuni termini la cui somma è zero 

= 𝑥3 − 3𝑥3 + 2𝑥3 − 3𝑥2 − 𝑥2 + 17𝑥2 + 3𝑥 + 2𝑥 − 16𝑥 + 4 − 2 − 2 = 

 

Sommo i termini simili 

= 13𝑥2 − 11𝑥 

 

 

 

(2𝑎 − 3𝑏)(3𝑎 − 𝑏) − (𝑎 − 4𝑏)(5𝑎 − 2𝑏) − 𝑎2 − 𝑏(11𝑎 − 5𝑏) + 9𝑎(1 − 𝑏) = 

 

Eseguo le moltiplicazioni applicando la proprietà distributiva 

= 6𝑎2 − 2𝑎𝑏 − 9𝑎𝑏 + 3𝑏2 − 5𝑎2 + 2𝑎𝑏 + 20𝑎𝑏 − 8𝑏2 − 𝑎2 − 11𝑎𝑏 + 5𝑏2 + 9𝑎 − 9𝑎𝑏 = 

 

Evidenzio i monomi simili e li metto contigui 

= 6𝑎2 − 5𝑎2 − 𝑎2 − 2𝑎𝑏 − 9𝑎𝑏 + 2𝑎𝑏 + 20𝑎𝑏 − 11𝑎𝑏 − 9𝑎𝑏 + 3𝑏2 − 8𝑏2 + 5𝑏2 + 9𝑎 = 

 

Sommo i termini simili 

= (6 − 5 − 1)𝑎2 + (−2 − 9 + 2 + 20 − 11 − 9)𝑎𝑏 + (3 − 8 + 5)𝑏2 + 9𝑎 = 

= 9𝑎 − 9𝑎𝑏 
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(−
1

3
𝑥4 − 5 𝑎3𝑥5 + 2𝑎𝑥3 −

4

3
𝑎2𝑥4) : (−

1

3
𝑥3) − 𝑎2𝑥(15𝑎𝑥 + 4) = 

Divido ogni termine del polinomio per il monomio divisore (ricorda che 𝑎𝑚: 𝑎𝑛 = 𝑎𝑚−𝑚) 

Eseguo la moltiplicazione applicando la proprietà distributiva 

= 𝑥 + 15𝑎3𝑥2 − 6𝑎 + 4𝑎2𝑥 − 15𝑎3𝑥2 − 4𝑎2𝑥 = 

Evidenzio i i monomi simili e li sommo tra loro 

= 𝑥 + 15𝑎3𝑥2 − 6𝑎 + 4𝑎2𝑥 − 15𝑎3𝑥2 − 4𝑎2𝑥 = 

= 𝑥 − 6𝑎 

 

 

 

 

1

3
a2 ∙ (

1

2
a + b) −

1

2
b ∙ (

1

3
a2 +

1

2
b) −

1

2
a2 (

1

3
a +

1

3
b) = 

Eseguo le moltiplicazioni applicando la proprietà distributiva 

=
1

6
a3 +

1

3
a2b −

1

6
a2b −

1

4
b2 −

1

6
a3 −

1

6
a2b = 

Elisione degli opposti, messe in evidenza dei monomi simili che pongo contigui 

=
1

3
a2b −

1

6
a2b −

1

6
a2b −

1

4
b2 = 

Sommo tra loro i monomi simili 

=
2 − 1 − 1

6
a2b −

1

4
b2 = 

= −
1

4
b2 
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15

2
+ 8𝑥2 − {−

3

4
𝑥 − [2𝑥2 − 12 − (𝑥2 − 3𝑥 − 4) +

1

2
] − 𝑥2} + 4𝑥3 ∶ (−2𝑥) 

Cambio il segno di tutti i termini nella parentesi preceduta dal segno meno. Eseguo la divisione. 

=
15

2
+ 8𝑥2 − {−

3

4
𝑥 − [2𝑥2 − 12 − 𝑥2 + 3𝑥 + 4 +

1

2
] − 𝑥2} − 2𝑥2 = 

 

Sommo i monomi simili nella parentesi quadra.  

=
15

2
+ 8𝑥2 − {−

3

4
𝑥 − [𝑥2 + 3𝑥 +

−24 + 8 + 1

2
] − 𝑥2} − 2𝑥2 = 

=
15

2
+ 8𝑥2 − {−

3

4
𝑥 − [𝑥2 + 3𝑥 −

15

2
] − 𝑥2} − 2𝑥2 = 

 

Cambio il segno di TUTTI i termini nella parentesi preceduta dal segno meno.  

=
15

2
+ 8𝑥2 − {−

3

4
𝑥 − 𝑥2 − 3𝑥 +

15

2
− 𝑥2} − 2𝑥2 = 

Sommo i monomi simili nella parentesi graffa.  

=
15

2
+ 8𝑥2 − {−2𝑥2 +

−3 − 12

4
𝑥 +

15

2
} − 2𝑥2 = 

=
15

2
+ 8𝑥2 + 2𝑥2 +

15

4
𝑥 −

15

2
− 2𝑥2 = 

Elimino i termini opposti 

= 8𝑥2 +
15

4
𝑥 
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(
1

6
𝑎𝑏 − 𝑎) ∙ (

2

5
𝑎 + 3𝑎𝑏) +

1

10
𝑎2 ∙ (4 − 5𝑏2) = 

Eseguo le moltiplicazioni 

Il prodotto di due binomi produce quattro monomi  

Il prodotto di un monomio per un binomio due monomi 

=
1

15
𝑎2𝑏 +

1

2
𝑎2𝑏2 −

2

5
𝑎2 − 3𝑎2𝑏 +

2

5
𝑎2 −

1

2
𝑎2𝑏2 = 

 

Elisione dei monomi opposti 

=
1

15
𝑎2𝑏 − 3𝑎2𝑏 = 

 

Addizione dei monomi simili (somma dei coefficienti) 

=
1 − 45

15
𝑎2𝑏 = 

= −
44

15
𝑎2𝑏 
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= [−x2 +
1

2
𝑥2]

2

∶ −8𝑥3 − 8𝑎6𝑏12𝑥9 ∶ [64𝑎6 ∙ 𝑏12𝑥8] 

= [
−2 + 1

2
𝑥2]

2

∶ −8𝑥3 − 8𝑎6𝑏12𝑥9 ∶ [64𝑎6𝑏12𝑥8] 

= [−
1

2
𝑥2]

2

∶ −8𝑥3 −
1

8
𝑥 

=
1

4
𝑥4 ∶ −8𝑥3 −

1

8
𝑥 

= −
1

32
𝑥 −

1

8
𝑥 = 

=
−1 − 4

32
𝑥 = 

= −
5

32
𝑥 
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
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= 20𝑥 + 𝑦 −
1

2
𝑦 +

10

9
𝑥 − 2𝑥 − 2𝑦 = 

= 20𝑥 +
10

9
𝑥 − 2𝑥 + 𝑦 −

1

2
𝑦 − 2𝑦 = 

=
180 + 10 − 18

9
𝑥 +

2 − 1 − 4

2
𝑦 = 

=
172

9
𝑥 −

3

2
𝑦 
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(
2

3
𝑥 + 𝑦) (3𝑥 −

1

2
𝑦) (4𝑥 − 6𝑦) − 8 ∙ (𝑥3 +

3

8
𝑦3) + 18𝑥𝑦2 = 

= (2𝑥2 −
1

3
𝑥𝑦 + 3𝑥𝑦 −

1

2
𝑦2 ) (4𝑥 − 6𝑦) − 8𝑥3 − 3𝑦3 + 18𝑥𝑦2 = 

= (2𝑥2 +
8

3
𝑥𝑦 −

1

2
𝑦2 ) (4𝑥 − 6𝑦) − 8𝑥3 − 3𝑦3 + 18𝑥𝑦2 = 

= 8𝑥3 − 12𝑥2𝑦 +
32

3
𝑥2𝑦 − 16𝑥𝑦2 − 2𝑥𝑦2 + 3𝑦3 − 8𝑥3 − 3𝑦3 + 18𝑥𝑦2 = 

Elimino i termini opposti 

= −12𝑥2𝑦 +
32

3
𝑥2𝑦 − 16𝑥𝑦2 − 2𝑥𝑦2 + 18𝑥𝑦2 = 

=
−36 + 32

3
𝑥2𝑦 + (−2 − 16 + 18)𝑥𝑦2 = 

La somma degli ultimi tre termini si annulla 

= −
4

3
𝑥2𝑦 
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−
2

3
𝑥𝑦 (

1

2
𝑥3𝑦 − 2𝑥3𝑦) + 𝑥3𝑦 (−𝑥𝑦 −

1

2
𝑥𝑦) − 2𝑥4𝑦2 = 

= −
2

3
𝑥𝑦 (−

3

2
𝑥3𝑦) + 𝑥3𝑦 (−

3

2
𝑥𝑦) − 2𝑥4𝑦2 = 

= 𝑥4𝑦2 −
3

2
𝑥4𝑦2 − 2𝑥4𝑦2 = 

= −
3

2
𝑥4𝑦2 − 𝑥4𝑦2 = 

= −
5

2
𝑥4𝑦2 
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{−𝑦2 − [
1

2
𝑥2 − (

3

4
𝑥2 − 4𝑦2 + 𝑥𝑦) − (

3

2
𝑥𝑦 −

2

3
𝑥2)]} ∙

3

5
+

1

4
𝑥2 = 

= {−𝑦2 − [
1

2
𝑥2 −

3

4
𝑥2 + 4𝑦2 − 𝑥𝑦 −

3

2
𝑥𝑦 +

2

3
𝑥2]} ∙

3

5
+

1

4
𝑥2 = 

= {−𝑦2 − [
6 − 9 + 8

12
𝑥2 +

−2 − 3

2
𝑥𝑦 + 4𝑦2]} ∙

3

5
+

1

4
𝑥2 = 

= {−𝑦2 − [
5

12
𝑥2 −

5

2
𝑥𝑦 + 4𝑦2]} ∙

3

5
+

1

4
𝑥2 = 

= {−𝑦2 −
5

12
𝑥2 +

5

2
𝑥𝑦 − 4𝑦2} ∙

3

5
+

1

4
𝑥2 = 

= {−
5

12
𝑥2 +

5

2
𝑥𝑦 − 5𝑦2} ∙

3

5
+

1

4
𝑥2 = 

= −
1

4
𝑥2 +

3

2
𝑥𝑦 − 3𝑦2 +

1

4
𝑥2 = 
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3a2 + 2ab − [5 ∙ (a2 − a) − 6b ∙ (
1

2
a −

1

2
b)] + (a − b) ∙ (2a − 3b) = 

= 3a2 + 2ab − [5a2 − 5a − 3ab + 3b2] + 2a2 − 3ab − 2ab + 3b2 = 

Elimino la parentesi cambiando di segno i termini 

= 3a2 + 2ab − 5a2 + 5a + 3ab − 3b2 + 2a2 − 3ab − 2ab + 3b2 = 

Elimino i termini opposti e metto contigui i termini simili 

= 3a2 − 5a2 + 2a2 + 5a = 

= 5a 
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− [
1

3
𝑎2(𝑎 − 𝑏) −

1

4
𝑎(𝑎2 − 2𝑎𝑏)] (−6𝑎𝑏) − (𝑏2 −

1

3
𝑎𝑏) (𝑎3 − 𝑎2𝑏) + 𝑎5𝑏2 ∶ (−3𝑎𝑏) = 

Eseguo le moltiplicazioni applicando la proprietà distributiva 

= − [
1

3
𝑎3 −

1

3
𝑎2𝑏 −

1

4
𝑎3 +

1

2
𝑎2𝑏] (−6𝑎𝑏) − 𝑎3𝑏2 + 𝑎2𝑏3 +

1

3
𝑎4𝑏 −

1

3
𝑎3𝑏2 −

1

3
𝑎4𝑏 −

1

3
𝑎4𝑏 = 

Riduco i termini simili nella parentesi quadra e elido i due termini opposti fuori parentesi 

= − [
1

12
𝑎3 +

1

6
𝑎2𝑏] ∙ (−6𝑎𝑏) − 𝑎3𝑏2 + 𝑎2𝑏3 −

1

3
𝑎3𝑏2 = 

Eseguo la moltiplicazione applicando la proprietà distributiva e cambio di segno 

= − [
1

12
𝑎3 +

1

6
𝑎2𝑏] ∙ (−6𝑎𝑏) − 𝑎3𝑏2 + 𝑎2𝑏3 −

1

3
𝑎3𝑏2 = 

=
1

2
𝑎4𝑏 + 𝑎3𝑏2 − 𝑎3𝑏2 + 𝑎2𝑏3 −

1

3
𝑎3𝑏2 = 

Riduco i termini simili 

=
1

2
𝑎4𝑏 + 𝑎2𝑏3 −

1

3
𝑎3𝑏2 
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𝟏

𝟐
𝒂 − (𝟐𝒂 − 𝟑)(𝒃 − 𝟐) −

𝟏

𝟐
(𝒂 − 𝟑) +

𝟏

𝟒
(𝟐 − 𝒃) − 𝟐(𝟐 − 𝒂𝒃) −

𝟗

𝟖
𝒃𝟑 ∶ (−

𝟑

𝟐
𝒃𝟐) = 

=
𝟏

𝟐
𝒂 − 𝟐𝒂𝒃 + 𝟒𝒂 + 𝟑𝒃 − 𝟔 −

𝟏

𝟐
𝒂 +

𝟑

𝟐
+

𝟏

𝟐
−

𝟏

𝟒
𝒃 − 𝟒 + 𝟐𝒂𝒃 −

𝟑

𝟒
𝒃 = 

Elimino i termini opposti e metto contigui i termini simili 

= 𝟒𝒂 + 𝟑𝒃 −
𝟏

𝟒
𝒃 −

𝟑

𝟒
𝒃 +

𝟑

𝟐
+

𝟏

𝟐
− 𝟒 − 𝟔 = 

= 𝟒𝒂 +
𝟏𝟐 − 𝟏 − 𝟑

𝟒
𝒃 − 𝟖 = 

= 𝟒𝒂 + 𝟐𝒃 − 𝟖 
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(𝑎2)2 ∶  𝑎2  −  2(𝑎2 + 𝑏2) +  𝑏2 

[−𝑎2 − 𝑏2] 

 

 

8𝑥2𝑦 ∶  4𝑦 − 2𝑥(𝑥 − 2) + 𝑥 

[5𝑥] 

 

8𝑥2𝑦 ∶  4𝑦 − 2𝑥(𝑥 − 2) + 𝑥 

[5𝑥 − 4𝑥2] 
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