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Espressioni con le quattro operazioni e le potenze. Livello intermedio UNO. 
Completi di soluzione guidata. 

Evaluating Expressions Involving Fractions – With solutions 

 

1. 
(
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2
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)
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3. 
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1

2
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4
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3
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3
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3
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4. 
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2

5
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2

∙ (
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5. 
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6. 
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−
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33
+

1

12
]

5

}

3

:
1

4
 

[44/3] 
soluzione

 

14. 
{

15

16
− [(

3

2
−

1

4
)

2

:
5

4
− (

1

2
+

1

4
)

2

]}

2

+
1

4
 

[5/16] 
soluzione

 

http://www.ubimath.org/
mailto:ubaldo@pernigo.com
http://creativecommons.org/licenses/by-nc-nd/4.0/


Espressioni con frazioni e potenze. INTERMEDIO UNO. Eserciziario ragionato con soluzioni. - 2 

Copyright© 1987-2023 owned by Ubaldo Pernigo, www.ubimath.org - contact: ubaldo@pernigo.com 
Il presente lavoro è coperto da Licenza Creative Commons Attribuzione - Non commerciale - Non opere derivate 4.0 Internazionale  

15. 
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Soluzioni 

 

 

(
1

2
)

2

+ (
1

3
)

1

+ (
1

2
)

2

− (
2

3
)

3

∶  (
2

3
)

2

= 

Svolgo prima le potenze. Ricorda che 𝑎1 = 𝑎  

Ricorda che (
𝑎

𝑏
)

𝑛

=
𝑎𝑛

𝑏𝑛
                    (

1

2
)

2

=
1

2
∙

1

2
=

12

22
=

1

4
 

=
12

22
+

1

3
+

12

22
−

8

27
∙

9

4
= 

Eseguo le potenze. 

Eseguo la semplificazione in croce della moltiplicazione (8 con 4 (2 e 1) e 9 con 27 (1 e 3)) 

=
1

4
+

1

3
+

1

4
−

2

3
= 

Eseguo le addizioni e le sottrazioni, ricercando il minimo comune multiplo dei denominatori 

(m.c.m. (4, 3) = 12) e applicando l’algoritmo di calcolo. 

=
3 + 4 + 3 − 8

12
= 

=
2

12
= 

La frazione è riducibile (M.C.D.(2, 12) = 2), 

=
1

6
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[(
3

2
−

1

3
)

2

: (2 −
1

22
)

2

∙ (
1

3
−

1

22
)] : (

2

3
)

3

= 

Eseguo prima le addizioni e le sottrazioni nella parentesi rotonde, ricercando il minimo 

comune multiplo dei denominatori (m.c.m. (2, 3) = 6 e m.c.m.(3, 4) = 12).  

= [(
9 − 2

6
)

2

: (
8 − 1

4
)

2

∙
4 − 3

12
] :

8

27
= 

Trasformo la divisione in una moltiplicazione per l’inverso del divisore. (8/27 -> 1/x -> 27/8)  

= [
49

369
∙

164

49
∙

1

12
] ∙

27

8
= 

Eseguo la moltiplicazione semplificando “in croce” (49 con 49 e 16 con 36). 

=
4

9
∙

1

12
∙

273

82
= 

Eseguo la moltiplicazione semplificando “in croce 

=
1

124
∙

3

2
= 

Eseguo ancora la semplificazione in croce della moltiplicazione (3 e 12). 

=
1

8
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(1 −
1

2
)

4

: {[(
3

7
+

1

6
−

5

14
) ⋅ (5 +

1

4
) −

1

2
]

3

: (
3

4
)

2

−
1

4
}

3

−
1

2
= 

Alle potenze applico la definizione di elevamento a potenza 

(1 −
1

2
)

4

= (
1

2
)

4

=
1

2
∙

1

2
∙

1

2
∙

1

2
=

14

24
=

1

16
                       (

3

4
)

2

=
3

4
∙

3

4
=

32

42
=

9

16
 

=
1

16
: {[(

18 + 7 − 15

42
) ⋅

21

4
−

1

2
]

3

:
9

16
−

1

4
}

3

−
1

2
= 

=
1

16
: {[

15 ̸ 0̸

42
̸ 2̸

⋅
2̸1̸1

4̸2

−
1

2
]

3

:
9

16
−

1

4
}

3

−
1

2
= 

=
1

16
: {[

5

4
−

1

2
]

3

:
9

16
−

1

4
}

3

−
1

2
= 

=
1

16
: {[

5 − 2

4
]

3

: (
3

4
)

2

−
1

4
}

3

−
1

2
= 

=
1

16
: {(

3

4
)

3

∶ (
3

4
)

2

−
1

4
}

3

−
1

2
= 

Applico la proprietà del quoziente di potenze con la stessa base 

𝑎𝑚 ∶ 𝑎𝑛 = 𝑎𝑚−𝑛                          𝑎1 = 𝑎                ∀𝑎 ∈ ℚ 

=
1

16
: {(

3

4
)

3−2

−
1

4
}

3

−
1

2
= 

=
1

16
: {

3

4
−

1

4
}

3

−
1

2
= 

=
1

16
: {

1

2
}

3

−
1

2
= 

=
1

12
̸ 6̸

:
1

8̸1

−
1

2
= 

=
1

2
−

1

2
= 0 
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(3 −
1

4
) ∶ [(

2

5
+

1

2
−

5

6
)

2

∙ (
7

5
+

1

10
+

7

2
)

2

] ∶
32

2
 

Eseguo i calcoli nelle parentesi e applico la definizione di elevamento a potenza 

32

2
=

3 ∙ 3

2
=

9

2
    𝑟𝑖𝑐𝑜𝑟𝑑𝑎 𝑐ℎ𝑒 

32

2
≠ (

3

2
)

2

=
9

4
 

= (
12 − 1

4
) : [(

12 + 15 − 25

30
)

2

⋅ (
14 + 1 + 35

10
)

2

] :
9

2
= 

=
11

4
: [(

2̸1

3̸0̸15

)

2

⋅ (
50̸

1̸0̸
)

2

] :
9

2
= 

=
11

4
∶ [(

1

15
)

2

∙ (
5

1
)

2

] ∶
9

2
= 

Applico la proprietà del prodotto di potenze con lo stesso esponente 

𝑎𝑚 ∙ 𝑏𝑚 = (𝑎 ∙ 𝑏)𝑚                  ∀𝑎, 𝑏 ∈ ℚ 

=
11

4
∶ (

1

153

∙
51

1
)

2

∶
9

2
= 

=
11

4
∶ (

1

3
)

2

∶
9

2
= 

=
11

4
:
1

9
:
9

2
=

 
Trasformo le divisioni in moltiplicazioni.  

=
11

4
⋅

9

1
⋅

2

9
=

11

2
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{
1

2
+ [

1

2
+ (

1

2
+

2

6
): 

10

8
]}: (

3

2
)

2

− (
1

2
)

4

: (
1

2
)

3

= 

Applico la proprietà del quoziente di potenze con la stessa base 

𝑎𝑚 ∶ 𝑎𝑛 = 𝑎𝑚−𝑛               ∀𝑎 ∈ ℚ 

= {
1

2
+ [

1

2
+ (

3 + 2

6
): 

10

8
]} :

9

4
− (

1

2
)

4−3

= 

= {
1

2
+ [

1

2
+ (

3 + 2

6
): 

105

84
]} ⋅

4

9
− (

1

2
)

1

= 

Ricorda che 𝑎1 = 𝑎   𝑝𝑒𝑟  ∀𝑎 ∈ ℚ 

= {
1

2
+ [

1

2
+ (

3 + 2

6
): 

105

84
]} ⋅

4

9
−

1

2
= 

= {
1

2
+ [

1

2
+

51

63
̸

⋅
4̸2

51
]} ⋅

4

9
−

1

2
= 

= {
1

2
+ [

1

2
+

2

3
]} ⋅

4

9
−

1

2
= 

= {
1

2
+ [

3 + 4

6
]} ⋅

4

9
−

1

2
= 

= {
1

2
+

7

6
} ⋅

4

9
−

1

2
= 

= {
3 + 7

6
} ⋅

4

9
−

1

2
= 

= (
10

63
) ⋅

4̸2

9
−

1

2
= 

=
20

27
−

1

2
= 

=
40 − 27

54
=

13

54
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